I. Megoldas. Valodi képrél 1évén szo, targy és kép a lencse ellenkezd oldalan vannak. Ha ezen tavolsag a lencse
optikai kozéppontjatol ¢ és k, akkor vizsgalando
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Valédi kép esetén t > f, tehat y > 0.
Hat = f, y = 400 és t = 400 mellett is y = +o0.

Eszerint y a t oly egyértékd, folytonos fiiggvénye, mely a szébanforgé intervallumban mindeniitt pozitiv; kell tehat,
hogy legaldbb egy minimuma legyen abban a kdzben, még pedig ott, ahol az els6 differencidlhdnyadosa eltnik.

, dy 2t(t—f)—t27t2—2tf70
dt - f> -

ha
t2 —2tf =t(t —2f) = 0.

Tehat ¢’ = 0, ha t = 0 vagy ha t = 2f.
t = 0 nem esik a vizsgalt intervallumba, csak t = 2f.
Ha t < 2f, akkor ¢/ < 0; ha t > 2f, ¢ > 0, azaz a t = 2f helyen az y fiiggvénynek valéban minimuma van
(csokkenésbol novekedésbe megy at).
y-nak legkisebb értéke: 4f. (T. 1. t =2f és k =2f.)
Sebestyén Gyula (Fazekas Mihély r. VIIIL. o. Debrecen)

Jegyzet. 1°9. A megoldasok egy része a széls6 érték vizsgalatanal megelégszik azon kijelentéssel, hogy ,minimum ott
van, ahol az els6 differencialhanyados zérus.”

A helyes megéallapitds az, hogy széls6 érték ott lehet, ahol ' = 0. Hogy milyen ezen széls6 érték, arra nézve elsd
sorban y elGjelvaltozasa ad atmutatast ill. y” elGjele. Azonban a szélsé érték jellegére nézve egyszeriibb esetekben
anélkiil is lehet kovetkeztetni; pl. ha a fiiggvény folytonos, allandé elGjeld, az intervallum hatarpontjaiban zérus vagy
végtelen és az intervallumban v’ csak egy helyen tiinik el.

20, Ha t < f, akkor a kép virtualis. Formulank szerint k < 0, de |k| >t ésy =t +k < 0. A t < f intervallumban
t = 0 mellett k = 0 és ekkor y = 0 az y =t + k fliggvény legnagyobb értéke.

3°. Néhany megoldasban arra térténik hivatkozas — bizonyitas nélkiil —, hogy pl. ha a targy 2f tavolsagbol kozeledik
a gyujtopont felé, akkor a kép nagyobb mértékben tavozik a lencsétdl, ugy hogy t + k > 4f. (Ha pedig ¢t > 2f, akkor
a képtavolsag kisebb mértékben csokken.)

II. Megoldas. Az
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egyenletbdl kovetkezik:
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t + k értéke minimum akkor, ha az 7 szorzat értéke maximum. Minthogy e szorzat tényezGinek Osszege allando, a
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szorzat értéke akkor maximalis, ha a tényez6k egyenlSk, azaz ha k =t = 2f.
Kdddr Géza (Dob6 Istvan r. VIII. o. Eger)



