Az ABCD tetraéder hatarlapjainak stlypontjai A’, B', C’, D’. Ezek oly tetraéder cstcsai, amely az adott ABCD-
hez hasonlé és ennek térfogati silypontjara nézve hasonl6 helyzetd; a hasonlésig ardnya 1 : 3.

Ebbdl kovetkezik, hogy az ABCD tetraéder lapjaira merdleges ersk az A'B’'C’D’ tetraéder cstcsaiban hatnak a
csticsokkal szemkozti hatarlapokra merdlegesen, tehat az A’ B'C’ D’ tetraéder magassagainak iranyaban, mégpedig vagy
mind a négy a lapok felé vagy evvel ellentétes irdnyban; nagysagra nézve pedig ugyancsak ezen hatarlapok teriiletével
aranyosak.

Jeloljek o', b’ ¢/, d’ a hatarlapok teriiletét és ka’, kb, k', kd' az erck nagysagat. Az A'B'C'D’ tetraéder lapjainak
hajlasszogét jelolje egyszertien azon él, amelyben két-két lap metszi egymést. Két magassag hajlasszoge a megfelels
lapok hajlasszogének kiegészits szoge.

Ezek tekintetbevételével az erdk vetiileteinek 6sszege az A’ A” magassagon

ka' — kb’ cosC"D’ — k¢’ cos B'D’ — kd' cos B'C" =
=k[a' — (b cosC'D’ + ¢’ cos B'D’ + d' cos B'C")].

A kis zarojelben foglalt 6sszeg jelenti a b, ¢/, d’ teriiletii hatarlapok vetiileteinek sszegét az o’ teriileti hatarlapon;
ezen Osszeg azonban éppen a’-vel egyenls. Eszerint az erck vetiileteinek osszege az A’ A” magassagon zérus. Ugyanez
érvényes mindegyik magassagra is. Ebbdl kovetkezik, hogy az er6k vetiileteinek Gsszege egy triéder harom éle mentén
— mint egy térbeli koordinatarendszer élei mentén — ugyancsak zérus és igy az er6k ereddje is zérus.

Szamitsuk ki méar most az eréknek a tetraéder éleire vonatkozoé forgaté nyomatékainak 6sszegét.

Tekintsiik pl. a C'D’ élt. Két ers forgaté nyomatéka zérus: az egyik a C’, a masik a D’ ponton megy at. Az A’
csticson atmend erd forgato nyomatéka (dbrank szerint)

M(ka') = ka' - A"H' = ka - A'A"cotg C'D.

Ha a tetraéder térfogata V, akkor 3V =a' - A’A”,
tehat
M(ka') =3k -V - cotg C"D’

A B’ csticson atmend erd a C' D’ élre nézve ellenkezd irdnyt forgast létesit és igy
M (kb') = =3kV - cotg C"D’

Latjuk tehat, hogy barmely élre vonatkozoélag az erék forgaté nyomatékanak osszege eltiinik, tehat ha egy triéder
éleit koordinatarendszer tengelyeinek tekintjiik, ezekre vonatkozoélag a forgaté nyomatékok 0sszege is zérus.
A 4 erg egyensiilyt tart.



