I. megoldas. Azt éllitjuk, hogy a bizonyitandé éllitas ekvivalens a
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egyenl6tlenséggel. Valoban, (2)-t a feltétel szerint pozitiv (1 — p)g-val szorozva,
pg+ (1 =p)(1—q)>2¢(1-p)

adodik, innen pedig a zarojelek felbontésa és alkalmas atrendezés utan (1)-et kapjuk.

Vegyiik észre, hogy az f(x) = . f . fliggvény szigorian monoton nové a [0; 1) intervallumon (dbra). Ez azt jelenti,
hogy f(q) < f(p), igy pedig (2) bal oldala alulrél becsiilhets:
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A kapott egyenlGtlenség jobb oldalédn egy pozitiv szam és reciprokidnak Osszege all; ismeretes, hogy egy ilyen Gsszeg
legalabb 2, amibél a bizonyitandé allitas kdvetkezik.

II. megoldas. Azt igazoljuk, hogy a megadott feltételek esetén az (1) alabbi atrendezésével kapott
3) 3¢—4pg=q(3—4p) <1l-p

egyenlGtlenség teljesiil. Ha 3 — 4p < 0, akkor a bal oldal nem pozitiv, a jobb oldal pedig a feltétel szerint igen.
3
Ha 3 — 4p > 0, akkor (3) mindkét oldalat ezzel elosztva elegendd igazolni, hogy ha 0 < ¢ < p < vk akkor

(4) q<

3
A befejezés az els6 megoldas alapotletét hasznositja: gyorsan adodik, hogy ha p < vk akkor
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(5) p <

ahonnan a g < p feltétel szerint megkapjuk (4)-et.
Az (5) egyenl6tlenséget egyszertien igazolhatjuk: a jobb oldalon a nevezd pozitiv, beszorozva rendezés utan teljes
négyzetet kapunk:
4p> —4dp+1=(2p—1)* > 0.

Megjegyzések. 1. Ha a II. megoldés szerint nem a ¢, hanem a p valtozot ,fejezziik ki”, akkor a
3g—1<pdg-1)

egyenl6tlenséget kapjuk. Ennek az igazolasa azonban nehézkesebb abban az esetben, ha 4¢ — 1 < 0.
2. A feladat nehezebbnek bizonyult a vartnal, elgondolkoztato a hibas dolgozatok magas szama. Ezekben tobbnyire
egyenl6tlenségek soran nem megengedett lépések ,alkalmazasa’” volt a hiba.



