I. megoldas. Jeloljik M-mel az As-b6l a By Bs egyenesre bocsatott merdleges és az As-bol a By Bs egyenesre
bocsatott merdleges metszéspontjat (ez a metszéspont mindig létezik, mert a By Bs és a B1 By egyenesek nem péarhu-
zamosak). Azt kell megmutatnunk, hogy az Ay M egyenes meréleges Bo Bs-ra. Ezt vektorok segitségével latjuk be.

Legyen m = a; és ]\ﬁ: =b; (i = 1,2,3). Mivel M A3 mer6leges By Ba-re, azért ag(b; — by) = 0, amit ugy is
irhatunk, hogy

(a1 + (a3 - al))(bl - bg) = O, azaz al(bl - b2) = (a1 — a3)(b1 — bz)

Ugyanigy kapjuk M As és By B3 merslegességébdl, hogy
al(bl — bg) = (a1 — ag)(bl — bg)
E két egyenldséget kivonva egymasbol:

ai (bg — bz) = (a1 — ag)(bl — bg) — (a1 — ag)(bl — bg)

2. dbra

Az A1B;, AsBs és A3Bs egy kor harom parhuzamos hurja, ezért a hiarok kozos felez6merdlegesére tiikkrozve A;
képe B;, vagyis az a; — a; vektor tiikorképe a b; — b; vektor. Ez viszont azt jelenti, hogy

(a1 —a3)(b1 — ba) = (b1 — bs)(a1 — a2),

mert a vektorok hossza is, és szogiik is megegyezik.
Tehat aj(bs — ba) = 0, vagyis az M A; szakasz meréleges a Bs B3 egyenesre, ami éppen a bizonyitandé allitas.

II. megoldas. Legyen most M az A;-bol a By Bs egyenesre bocsatott merdleges és az As-bsl a By B3 egyenesre
bocsatott merGleges metszéspontja. Ekkor az A1 M As és a By BsBs szogek meréleges szaruak, tehat vagy egyenl6ek
vagy pedig 180°-ra egészitik ki egymast. Vagyis M az A; A; pontparnak ugyanolyan szogi latokorén helyezkedik el, mint
Bs a By By pontparnak (hiszen az « és a 180° — « szogi 1atokorok, ha teljes koroket tekintiink, akkor megegyeznek).
Viszont a Bi, Ba, Bs pontokon atmend korben A;As és BiBs szimmetrikusan helyezkedik el, ezért a két latokor
megegyezik, tehat M is az adott koron van. (Itt a lehetséges esetek szétvalasztasaval meg kell gondolnunk, hogy nem
fordulhat el az, hogy M az A; Az pontparhoz tartozo mésik ugyanolyan szogi latokoriven van. Ezt az abrak alapjan
elvégezhetd diszkussziot az olvasora bizzuk.)
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3. dbra

Ekkor viszont azt is mondhatjuk, hogy M nem mas mint az A;-b6l a B;Bs ({i;j} = {1;2}) egyenesre bocsatott
merdlegesnek a korrel vett mésodik metszéspontja. Ugyanigy megmutathatjuk, hogy az As-bol B Bs-re bocsatott
merdleges is athalad az A;-b6l By Bs-ra bocsatott meréleges és a kor masodik metszéspontjan, a harom meréleges
tehat mindig egy ponton megy at.



