Megoldas. A harnégyszog csucsai A, B, C, D, a BD atlot jelolje f. Az ABC és AC'D haromszogekben irjuk fel
a koszinusztételt:

(1)
(2)

Felhasznaltuk, hogy a htirnégyszogben a szemkozti sz6gek Osszege 180°, azaz ha ABC'< = a, akkor ADC'< = 180° —av.
Mivel cos @ = — cos (180° — @), a (2) egyenletbdl az (1) egyenletet kivonva:

f?=a*+b*—2abcosa,
f?=c*+d*—2cdcos(180° — o).

0=c?+d*—a®—b>+2(ab+ cd)cosa,

a2+ 02— — 2

(3) cosa = 3(ab + o)
1—
Felhasznalva, hogy tg? > ﬂ, a (3) egyenlet alapjan:
2 1l+4cosa
1+ cosa 2ab—|—2cd—|—a +b? — 2 —dzi(a+b)2—(c—d)2
2(ab + cd) B 2(ab + cd) ’

2ab+2cd—a? =2+ 32 +d®  (c+d)? —(a—b)°

1—cosa= =

2(ab + cd) 2(ab + cd)

Mivel a négyszog keriilete 2s, a+b=2s—c—d,c+d=2s—a —b.
Az eddig leirtakbol:

; 2g_1—coso¢_(c—|—d)2—(a—b)2 (25 —a — b)* — (a—b)2_
P2 Thesa @ = (e d)  (@s—c—d —(c—d)

_ 4s? —ds(a+ )+ (a+0)° —(a—b)° 45> —4dsa —4sb+4ab

452 —4s(c+d) + (c+d)? — (c—d)?  4s? —4dsc—4dsd + 4ded

(s—a)(s—b)
G006 —d)

a feladat allitasat igazoltuk.



