1
és tg a,, = —. Feladatunk a

Megoldas. Legyen «,, = arctg (2n2) és Bp = a1 +as+...+a,. Ekkor 0 < a, < oz
n

Br sorozat hatarértékének meghatarozasa.
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tg B =tgag = 3 Tegyiik fel, hogy n > 2 és a tg 8,1 = 1 — — Osszefliggést méar igazoltuk. Ekkor a tangens fiiggvény
n

El6szor tg B, értékét szamoljuk ki. Teljes indukciéval megmutatjuk, hogy tgs8, = 1 —

. Ha n = 1, akkor

addicios képlete alapjan:
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Tehéat minden n pozitiv egész szdmra tg 3, = 1—?. Tudjuk tovabba, hogy 0 < 81 < g Han > 26s0< B, 1 < 27
n

akkor 0 < 3, = Bn_1+a, < g éstg Bn < lmiatt 0 < B, < g is teljesiil. Vagyis a f3,, sorozat Gsszes eleme 0 és % kozé
esik, tovabba tg 3, szigortian nd és 1-hez tart. Mivel a tangens fliggvény a (0, g) intervallumban folytonos fliggvény,
azért a f3,, sorozat hatarértéke megegyezik a tg 3, sorozat hatarértékének arkusz tangensével, vagyis arctg 1 = g—gyel.

A feladatban szerepld végtelen sor tehat konvergens, Gsszege %—gyel egyenld.



