Megoldas. Vizsgaljuk meg, mikor lehet egy Ty téglalapot a feladat elGirésai szerint két részre vagni. A vagas nyilvan
parhuzamos a téglalap egyik oldaldval, legyen ennek hossza b, a masik oldal hossza pedig a, amelyet a b hosszusagu
vagas az a1, a) részekre oszt (1. dbra). Két téglalap pontosan akkor hasonld, ha a meréleges oldalaik arédnya egyenld,

I b !
igy vagy % = a—bl, vagy pedig — = %. A feltétel szerint a részek nem egybevagok, igy csak a masodik eset valdsulhat
aj

meg. Az 1. dbra szerint ami azt jelenti, hogy az AEF és az F'EB derékszogd haromszogek is hasonlok.
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A szogeket egybevetve innen AFB< = 90° adodik — ez lényegében a magassagtétel megforditasa. Mivel b* = a,a) és
a; # ay, a szdmtani és mértani kozép kozti egyenlGtlenség szerint az is kovetkezik, hogy a = a; + a} > 2+/a,a) = 2b.
Egy adott mddon felbonthatd Ty téglalap hosszabb és révidebb oldalanak az aranya tehat nagyobb 2-nél. Hivjuk a
tovabbiakban az ilyen téglalapokat vékonynak.
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1. dbra

Ez a feltétel elégséges is a megfelels felbontas létezéséhez. Egy vékony téglalap hosszabbik oldalanak a Thalesz
kore ugyanis két pontban metszi a szemkozti oldalt (2. dbra). A magassagtétel szerint ezek barmelyikén keresztiil a
révidebbik oldallal parhuzamos egyenes két hasonld részre viagja a téglalapot, amelyek nem egybevagok. Az eljaras
akkor folytathato, ha az igy ad6édo6 hasonld részek maguk is vékonyak.

2. dbra

Ha az eljaras korlatlanul folytathato, akkor vékony téglalapok egymasba skatulydzott sorozatat kapjuk. Ez a so-
rozat persze nem egyértelmi. Egy adott részt alkalmas médon felosztd két vagas barmelyikét megejthetjiik, illetve a
kapott hasonlé részek barmelyikében folytathatjuk a felosztast. A két parhuzamos vagassal kapott felosztassal azon-
ban egybevago, a T hosszabbik oldalanak tengelyére szimmetrikus dbrékat kapunk, ha pedig mindkét résztéglalapban
megrajzolunk egy-egy osztovonalat, akkor a felosztott részek is hasonlok maradnak (3. dbrdk).

Sa. dbra

3b. dbra

Ha tehat valoban korlatlanul folytathato az eljaras, akkor ez ugy is megtehets, hogy a Ty = AgBCDy téglalap
rovidebbik oldalaval parhuzamosan vékony téglalapok A;_1A;D;D; 1 sorozatat vagjuk le Tp-bol. Az A;D; vagas az
éppen szétvagando T; = A;_1BCD;_1 résztéglalap hosszabbik A; 1B oldala Thalész korének a szemkozti oldallal
adodo két metszéspontja kozil a C csucestol tavolabbin keresztiil halad (4. dbra), mikézben természetesen a méasik
rész, az A; BCD; téglalap is vékony. Ekkor a szerkesztés miatt A; 1 A; - A;B = AiD? =b%és A;_14; < A;B. A két
szakasz nagyobbika, A; B igy a szakaszok mértani kozepénél, b-nél is nagyobb, a vékony A; BC D; téglalapban tovabbra
is A; B a nagyobbik oldal.
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4. dbra

Innen méar latszik, hogy az eljaras nem folytathaté korlatlanul. Valoban, ha az A; 1 A; - A;B szorzat allando,
mikozben egyik tényezGje, A; B csokken, akkor a masik tényezd, A;_1A; novekszik. Az AB = ApB szakaszbol tehét
mind nagyobb részeket vagunk le, mik6zben a megmaradd A; B szakasz minden egyes 1épés utan nagyobb marad, mint
2b. Ez nyilvan nem lehetséges, a keresett tulajdonsagi Ty téglalap nem létezik.



