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Megoldas. A feladat jeloléseit némileg moédositva legyen a, = m és by = Tk k=1,2,...,n. Ha
(r }
A, = Z Gn i €8 By, = Z by.k, akkor az A,, = B,, egyenlSséget kell igazolnunk.
k=1 k=1
A; = By = 1 nyilvanval6an igaz. Megmutatjuk, hogy az A, és a B,, sorozatokra egyarant teljesiil az
Ty 1
) I"H_?_'—n—i—l
rekurzid, ebbdl pedig kovetkezik a bizonyitandd egyenlGség.
1 1 1
A B, sorozat esetében ez majdnem nyilvanval6. Ha ugyanis 1 < k < n, akkor b,41 5 = T oniiE = Ebn’k’ tehét
1

1
Bpt+1 — but1nt1 = = By, Rendezés utan innen valéban a () rekurziot kapjuk, hiszen by, 41 41 = el
n

Az A,, sorozat vizsgalatahoz elGszor megmutatjuk, hogy az Gsszeg tagjaira egy ,forditott” Pascal-haromszog-szertd
Osszefligges teljesiil: ha egy haromszog alaku tablazat n-edik sordba az a, i sorozat elemeit irjuk (dbra), akkor az igy
kapott elrendezésben minden elem az alsé két szomszédjanak az Osszege:

(1) An k= An41k + An+4+1,k+1-
!
Az (1) egyenlség egyszert szamolassal adodik. Az (Z) = ﬁ azonossagot felhasznalva azt kell megmutatnunk,
I(n — k)!

hogy
El(n —k)! _Kn+1-k) (k+Dl(n—k)!

Kol ke mr) Gkt D)- el

n n' 24 o2 ~ 3 - - . -, ’ .
Ha szorzunk ( k:) = m—sal, akkor egyszertsités és Osszevonds utan a nyilvanvaldéan igaz
n—k)!

1 n+l1-k k+1 m+1-k)+k  n+1

E‘k-(n+1)+(k+1)(n+1) k-(n+1)  k-(n+1)

egyenldséget kapjuk.
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Az (1) rekurzio szerint a tablazat n-edik soraban all6 elemek Gsszegében az (n + 1)-edik sor elemei vesznek részt: a
két sz€1s6, any1,1 €8 ant1,n+1 €gyszer, a tobbiek pedig kétszer. Ez azt jelenti, hogy az n-edik sor elemeinek az Osszege,

. . . A .
An = 2An+1 —O0p4+1,1 — Cn+1,n+1- Mivel pedlg Un+1,1 = An+1n+1 = ?, innen valoban An+1 =2 + ad()dlk,
n

2 n+1
és ezt akartuk bizonyitani.

Megjegyzés. Az a,, i, szamok a binomidlis egylitthatokéra emlékeztets szimmetridval is rendelkeznek: konnyt iga-
zolni, hogy ha p+ ¢ =n+1, akkor anp = an g



