Megoldas. Vialasszuk az adott H szabélyos haromszog oldalat egységnyinek és tegyiik f6l, hogy az mégis felbont-
hatoé az egybevagd Hi, Ho, Hs, Hy, Hs haromszogekre. Jeloljikk a H; haromszogek csicsainak a halmazéat V-vel.

Azt allitjuk, hogy a H mindharom oldaldnak belsejében van V-beli pont. Ha nem igy lenne, akkor valamelyik
részharomszognek lenne a H-val k6z0s, egységnyi hosszi oldala. A részek egybeviagosaga miatt tehat valamennyi rész-
haromszogben lenne egységnyi hosszu oldal. Ismeretes, hogy egy egységnyi oldali szabalyos hadromszoglemez pontosan
harom egységnyi hossztisagu szakaszt tartalmaz; a hdromszog oldalait. Ha marmost mind az 6t részharomszognek van
egységnyi hosszu oldala, akkor sziikségképpen van kozos oldala a felbontas két részharomszogének és ez a H belsejében
halad, egy ilyen szakasz hossza viszont kisebb a haromszog oldalanal, nem lehet tehat egységnyi.

A felbontasban részt vevé haromszogek szogeinek az Osszege 5 - 180° = 900°. Ez az érték a V pontjai koriil
is kiadodik: ha a V csticshalmaznak b darab pontja taldlhaté a H belsejében és k a keriiletén, akkor a H csdcsai
egyenként 60°-kal, az oldalak belsejében 1evs (k — 3) pont mindegyike 180°-kal, egy-egy belss pont pedig 360°-kal jarul
hozzé a szogdsszeghez. Igy

900° = 3-60° + (k — 3) - 180° + b - 360°,

ahonnan rendezés utan kapjuk, hogy 7 = k + 2b. Lattuk, hogy mindharom oldal a belsejében is tartalmaz V-beli
pontot, igy a H cstcsaival egyiitt k > 6, tehat 2b < 1. Mivel b nemnegativ egész, azért csak b = 0 lehetséges. A V
halmaznak tehat pontosan hét pontja van, mindegyikiik a H keriiletén, harom a csticsokban, négy pedig az oldalakon
talalhato, mindegyiken legalabb egy. A V' pontjai tehat az dbra szerinti elrendezésben helyezkednek el H oldalain. Az
0t egybevago rész koziil harmat a PQ, QR, RS szakaszok vagnak le a H-bol, a tovabbi két részre pedig az egyik atloja
vagja szét a PQRS négyszoget.
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Mivel a harom satirozott rész egybevago, benniik az egyenls, 60°-os szogekkel szemkozt egyenls oldalak vannak, igy
PQ = QR = RS. Barmelyik atlét rajzoljuk is meg a PQ RS négyszoghen, az igy adoédé két haromszog egyikének vannak
egyenl6 oldalai. A részharomszogek tehat egyenls szaruak és mivel van 60°-os szogiik is, sziikségképpen szabalyosak.
Ekkor a PQRS négyszognek két szomszédos 120°-os szoge van (a P-nél és az S-nél), egy ilyen négyszoget pedig nem
lehet az atlojaval két szabalyos haromszogre vagni.

A kivant felosztas tehat valéban nem lehetséges.



