Megoldas. Jelolje a P merdleges vetiiletét a BC', AC, AB oldalakra rendre P4, Pg, illetve Po.
a) Tegyiik fel, hogy az ABC' szabélyos haromszog belsejében 1évé P pontra PPp - PPa = PP} teljesiil, azaz

PPg  PPc
PPr~ PPy’

(1)

Mivel az APcPPp négyszog és a BPsPPc négyszog harnégyszog (PPpA<t = PPcA< = 90° és PPcB< =
PP4B< = 90° miatt), azért az APc P Pp négyszogben a P Ppg hturhoz tartoz6 keriileti sz6gekre P AP< = PP P< =
a, valamint Pg APo< = 60° miatt PgPPo< = 120°.

Hasonloan P4 PPo<t = 120°. Ezeket (1)-gyel egybevetve adodik, hogy a Ps PPc és a P4 P Pc haromszogek hason-
16ak, mivel egy oldalparjuk aranya és a kozbezart szog megegyezik. Ezért PPoPp<t = PPAaPc< = a.

A BP4PPc hurnégyszogben a PPg hurhoz tartozé keriileti szogekre PPy Po<t = PBPo< = « teljesiil. igy az
AP B haromszogben:

APB< = 180° — PAB< — o = 180° — (60° — o) — ov = 120°.

A P pontbol tehat az AB szakasz 120°-0s szogben latszik, igy P az AB szakasz latészogkorivének ABC haromszogbe
es6 ivén helyezkedik el.

b) Most megmutatjuk, hogy ennek a korivnek minden P bels6 pontja jo, azaz teljesiti a PPg- PPy = PP% feltételt
(2. dbra).

CAP< = «a és PAB< = 60° — «, vagyis a PAB haromszdgben
PBA< =180° — (60° — a) — 120° = av.

Az APcPPp és a BP4PP¢c hurnégyszogekben P AP<{ = PpPcP<{= PPyPc<< = PBPo< = a.
Mivel
PpPPc< = 180° — 60° = 120° = P4 PPc<,
azért a PgPPc és a PyPPc haromszdgek hasonloak, hiszen szogeik megegyeznek. Igy egyenls a megfelels oldalak
PP PPc

aranya is: PEc = PPy ahonnan PPp - PPy = PP(%.

A keresett mértani hely tehat az AB oldal 120°-os latokorivének a haromszog belsejébe ess ive.




