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I. megoldas. Mivel 2005 = 5 4 40 - 50 és 5 + 40 - 50" 1, azért a 2005 szerencsés szam.

II. megoldas. A megoldas soran a szerencsés szamok bizonyos tulajdonsigait igazoljuk és ezek alapjin valaszolunk
a feladat kérdésére.
(1) Barmely négyzetszam szerencsés.
1
Valoban, hiszen k* = k + k + ... + k és a tagok reciprokosszege k - 7= 1.
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(2) Egy négyzetszam és eqy szerencsés szdm szorzata Szerencsés.
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Legyen S = x; + 23 + ...+ x, szerencsés, azaz — + — + ...+ — = 1 és tekintsiik a k- S szorzatot. Ez a szorzat
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k - n szdm Osszegeként irhato:
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=kxy+kxi1+...+kx1+kxs +kzo+ ...+ ko +...+ kxy, + kx,, + ...+ kxyy -
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= —, igy a k* - n tag reciprokosszege — + — +
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A kx; + kx; + ... + ka; részben szerepl6 tagok reciprokosszege k -
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...+ —, ami feltevésiink szerint 1.
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(3) Ha S1,Ss,...,Sk szerencsés szamok, akkor S = k(S1 + Sa+ ...+ Sk) is szerencsés.
Ha az S; ,szerencsés” felbontasa S; = ;1 + x;2 + ... + =i, és az Osszeg minden tagjat k-val szorozzuk, akkor a

k- S; szam
AR N U SR
E\zin  xio 7 xin ) K

1

reciprokosszeg felbontasat kapjuk. Mivel az Gsszegnek éppen k része van, S valoban szerencsés.

A feladat kérdésére ratérve 2005 = 5 - 401, igy (3) szerint elegendd a 401-et 6t darab szerencsés szam Osszegeként
elgallitani. (1) miatt szerencsés szam a 144 = 122 és a 25 = 5%, (2) miatt pedig a 44 = 2% - 11. Igy 401 = 144 + 144 +
44 + 44 + 25 alapjan 2005 szerencsés szam.

Megjegyzések. 1. A fenti megoldasban a (2) allitas nem sziikséges. Mivel 401 = 4 - 100+ 1 6t darab négyzetszam és
igy (1) szerint szerencsés szam Osszege, igy (3) szerint 2005 = 5 - 401 szerencsés.
2. A (3) tulajdonsaghol kovetkezik (1) is és (2) is. El6bbi a k* = k(1 + 1+ ...+ 1) felirasbol (az 1 nyilvanvaléan
T raan
szerencsés), utobbi pedig az S = 51 = Sy = ... = S}, valasztassal a k%S = k(S + S + ... + S) alakbol adodik.
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3. A (2) tulajdonsag altalanosabban is igaz: konnyd megmutatni, hogy szerencsés szamok szorzata is szerencsés.
A szerencsés szamok elméletének alaposabb kidolgozasdhoz azonban nem érdemes hozzafogni: nem tal bonyolult eset-
vizsgalatok utan gyorsan kideriil, hogy néhany — egészen pontosan 13 — kivételtdl eltekintve valamennyi pozitiv egész
Szam szerencses.



