Megoldas. Tekintsiink egy tetszGleges PQ R haromszoget és toljuk el ennek a PQ-val parhuzamos P11 kdzépvo-
nalat a PQ oldal egyenesére. (1. dbra) Azt allitjuk, hogy a kozépvonal mozgas kozben olyan paralelogrammaét sarol,
amelynek a teriilete fele a PQR haromszog teriiletének.
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Valoban, a paralelogramma PQ@Q-val parhuzamos oldala a kézépvonal, hossza — PQ. Az ehhez tartozé magassag

ugyanakkor a fele a haromszog R-b6l indulé magassaganak, hiszen a kozépvonal minden olyan szakaszt felez, amely
az R cstcsot koti Ossze a szemkozti oldal egyenesének valamelyik pontjaval.

Tekintsiik ezek utan a feladat konkav négyszogét és betlizziik a cstcsait és az oldalak felez6pontjait a 2. dbra sze-
rint. Az E'F és a HG szakaszok kozépvonalak a DAB, illetve a DBC haromszogben, igy parhuzamosak és egyenlsk,
az oldalfelezGpontok tehat paralelogrammaét alkotnak. Ha most az ACD haromszég EFH kozépvonalat a DB irannyal
parhuzamosan eltoljuk az AC egyenesére, majd ugyanilyen iranyban visszatoljuk az AC'B haromszég FG kbzépvo-
naldba, akkor a fentiek szerint a mozgo6 szakasz éaltal egyszeresen surolt FF'GH paralelogramma teriilete az ACD és
az AC B haromszogek félteriiletének a kiilonbsége. A konkav négyszog teriilete éppen e két haromszog teriiletének a
kiilonbsége, az oldalfelezd pontok tehat olyan négyszoget (paralelogrammat) hataroznak meg, amelynek a teriilete fele
a négyszogeének.

2. abra

Megjegyzés. A megoldasban igazolt kapcsolat konvex négyszogek esetében kozismert. Eredményiink szerint most
mar tetszoleges négyszogre igaz, hogy az oldalfelezd pontjai altal meghatarozott paralelogramma teriilete a négyszog
teriiletének a fele. A bizonyitas kezdetén ezt lattuk be a haromszogre (3. dbra). Gyakori jelenség, hogy egy tétel
bizonyitasa egy-egy elfajult esetre vezethetd vissza.
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