I. megoldas. Két szam legnagyobb kozds osztdjanak és legkisebb kozos tobbszorosének szorzata egyenls a két

szam szorzataval:
(a;b) - [a;b] = a-b.

Jeloljiik a és b legnagyobb kizos oszt6jat a tovabbiakban d-vel. A feladat feltétele szerint d+ [a; b] = a+b. Felhasznalva
az emlitett Osszefiiggést, az alabbi egyenletet kapjuk:

)
d =+ CLT =a+ b,
Rendezés utan szorzatta alakithatunk:
d>—(a+b)-d+a-b=(d—a)(d—b)=0.

Ha d = a, azaz a legnagyobb kozos oszté a-val egyenls, akkor b tobbszordse a-nak. Ha pedig d = b, akkor a
tObbszorose b-nek. Ezzel a feladat allitasat igazoltuk.
I1. megoldas. Legyen a = d- £ és b= d - k, ahol k és ¢ relativ primek. Igy (a;0) = d és [a;b] =d - k - L.
Az egyenlet: d+d-k-¢=d-€+d- k. Nyilvan d # 0, igy oszthatunk vele:
1+k-£=0+k, k-l—0—-—k+1=0, (k—1)(¢—1)=0,

ahonnan k = 1 vagy ¢ = 1 ad6dik. Mindkét esetben valamelyik adott szdmmal egyenls a legnagyobb k6z6s oszto, s
ekkor ez a szam osztdja a masiknak.



