I. megoldas. sin~y # 0 (mivel egy haromszog szogeérsl van sz0), ezért oszthatunk sin y-val:

sina  sin
— + —
siny  sinvy

= cos a + cos (3.

A szinusztétel alapjan kapjuk, hogy

a b
—+ - =cosa + cosf.
c c

Irjuk fel a koszinusztételt a-ra és b-re, majd fejezziik ki a cos a és cos 3 értékét. Ezeket beirva a kovetkezot kapjuk:

a+bib2+cz—a2+a2+c2—b2
c 2bc 2ac '

Szorozzunk 2abc-vel, és rendezziik:
2ab(a + b) = ab® + ac® — a® + a®b + be? — b,
a® + b + ab(a + b) = ac® + bc?,
(a+b)(a® — ab+b?) + ab(a + b) = *(a + b).

Oszthatunk (a + b)-vel, és kapjuk, hogy a* + b = ¢?.
A Pitagorasz-tétel megforditdsa alapjan a haromszog derékszogi: v = 90°.

I1. megoldas. Irjunk 7 helyére (180° — o — f3)-t:
sina + sin 8 = (cosa + cos §) - sin (180° — a — ) = (cosa + cos B) - sin (a + ) =
= (cos a + cos B)(sin acos § + cos asin B) =

= cos acos Bsin o + cos a cos B sin B + cos? acsin B + cos? Bsin av.
Ezt rendezhetjiik a kévetkezs alakra is:
(sina + sin B)(1 — cos acos ) = cos? asin 8 + cos? Bsina,
(sin o + sin 8)(1 — cos e cos ) = sin 3 — sin” a sin § 4 sin a — sin? B sin o,

(sina + sin 8)(1 — cosacos f) = (sina + sin 5)(1 — sin asin ),

azaz:
(sina + sin 5)(sin asin B — cosacos ) = 0.

1. eset: sina + sin § = 0. Ez nem lehet, mert «a és 8 haromszog szogei.
2. eset: sin arsin 3 = cos a cos 3.
Ha cos a vagy cos 3 egyenld lenne 0-val, akkor sin « és sin 8 koziil legalabb az egyiknek is 0-val kellene egyenlének
lenni, de ez nem lehet.
Ha cosacos 8 # 0, akkor igy irhat6 az egyenlet: tgatg 8 = 1.
Szamoljuk ki tgy-t:
tga+tgf
1—tgatg B’

Mivel tg atg 8 = 1, tg~y nincs értelmezve. Ez most azt jelenti, hogy v = 90°, vagyis a haromszog derékszogi.

tgy =tg(180° —a — ) = —tg(a+ ) =



