Megoldas. Ha k& > n, akkor ko ok , tehat megkotés nélkiil feltételezhetjiik, hogy n > k.

n—=k k—n
Legyen k = 1. Ekkor
Sn—i—l o Sn - Sl

n+1 n—-1"

Bebizonyitjuk, hogy méar abbol is kévetkezik, hogy az (a,,) szamtani sorozat, ha ez az egyenléség minden n-re fennall.
Helyettesitsiik be S; = a1 + a2 + ... + a;-t:

(n—1D(a1 +as+...+an+ans1) =(n+1D(az+ ... +ay),
(n—1)(a1 + ant1) =2(az + ...+ ay).

Ha n = 2, akkor a1 4+ ag = 2a3, azaz az els6 3 tag szdmtani sorozatot alkot.
Tegyiik fel, hogy az els6 k tag szamtani sorozatot alkot, azaz

ai=a1+ (i—1)d, ha 1<i<k.
Bizonyitjuk, hogy ekkor ayy1 = a1 + kd:
(k — (a1 + ar+1) = 2((12 + .. Fak),

hasznalhatjuk az 0sszegképletet, mivel as, as, ..., ar szdmtani sorozat.
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(k—l)(a1+ak+1)—2<a1+d+a1+(k_1)d> (1),

ag+1 = a1 + kd.

Ezzel bizonyitottuk az indukcids allitast: ha a feltétel teljesiil £ = 1-re, akkor a tagok szamtani sorozatot alkotnak.
Most belatjuk, hogy ha (a,) szamtani sorozat, akkor mindig teljesiil, hogy

ai+az+ ...+ antk . Ag4+1 + Q42 + ...+ ap
n+k n—=k '
Felirva az Osszegképletet:

a1t+ar+(n+k—1)d
2(n+k)

(n+k) = a1—|—kd2—::1_—|]—€)(n—1)d(n_k),

2a1 +nd+kd—d  2a1+kd+nd—d
2 N 2 '

Ezzel bizonyitottuk a feladat allitasat.



