Megoldas. f(z) akkor nem értelmes, ha z = 1. f®(z) = f(f(x)) akkor nem értelmes, ha egyrészt f(x) nem

1
értelmes (azaz x # 1), vagy pedig f(z) = 1. Az ad6do 1 S megoldéasa ©1 = 3 Hasonloan kapjuk, hogy f(3)(x)
—x
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nem értelmes, ha z =1, x = 3 vagy f(z) = 3 Tovabb haladva kapjuk, hogy ha az xj sorozatra

...kaka_l i>L>:1czi>:1cl i>9c(3=1,
azaz x; = f(ri41), akkor £V (z;) nem értelmes, ha n > i. Megforditva, ha f(™)(z) nem értelmes, akkor vagy f~1(z)

sem az, vagy pedig f ("_1)(96) = 1. Mivel az f fiiggvény kolcsonosen egyértelmi, az xj, sorozat egyértelmien meghata-
rozott.
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A sorozat meghatarozasahoz tekintsiik az f fiiggvény inverzét: f~*(z) = P Igy a fenti sorozat ,megforditva:
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ahonnan az xg =1, 41 = 1 +" rekurziot kapjuk. A sorozat els6 néhény tagja:
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Teljes indukcidval igazoljuk, hogy =, = —. Ha n = 1, akkor ez igaz. Legyen n > 1 és tegyiik fel, hogy z, = —. Ekkor
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A keresett halmaz tehat R\ {— in € N"’}.
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Megjegyzések. 1. Ha a kapott rekurzidban bevezetjiik az y, = — helyettesitést, akkor
x

n
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1
tehat nyomban leolvashaté, hogy y, = n és igy x, = —.
n

2. Ha a fentickhez hasonl6 kisérletezés utan megsejtjiik, hogy f(z) = z , akkor ez hasonléan kénnyen
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igazolhato teljes indukcidval és innen nyomban adodik a feladat allitasa.
3. Ha példaul

fa) = 22

1
akkor az (z,,) sorozat nyomban ,elakad”, az f fiiggvény ugyanis nem veszi fol az értelmezési tartoméanyabol hianyz6 —

1 .
érteket, az f(™(z) fiiggvények tehat csak az B helyen nem értelmesek. (Irjuk fel most az f™(z) fiiggvényeket.)



