Megoldas. Hasznéljuk fel, hogy x1 + z2 = 2004, igy a rekurzié az alabbi forméaban irhato:
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Tpy2 = ——— -
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Irjuk fel a sorozat els6 néhany tagjat:
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Vegyiik észre, hogy ©4 + x5 = 1 + 2 = 2004 és x4 = z3 = —1.

Teljes indukciéval bebizonyitjuk, hogy tetszéleges n € N esetén x3,41 + 23,42 = 2004 és x3,+3 = —1. Lattuk, hogy
ezek n = 1-re és 2-re fennallnak.

Tegyiik fel, hogy (k — 1)-ig igaz az allitas: xsk—o + x3x—1 = 2004 és x5, = —1. Belatjuk k-ra.

A rekurzi6 és az indukcios feltevés alapjan

T3k — T3k—1 — T3k—2  —1 —T3p—1 — T3p—2
T3k+1 = - 3
T3k—1 T3k—1
T3k+1 — T3k—1 — T3k—2
T3k4+2 = = —T3k+1 + T3k—1 + T3k—2-

T3k

Ebbdl pedig xspt1 + Tsg+2 = Tskt1 — Tak+1 + Tap—1 + Tsk—2 = 2004 az indukcios feltevés miatt. Tovabba (ezt
felhasznélva)
T3k+2 — T3k+2 — T3k+1
T3k43 = = -1
T3k+1

Ebbdl kovetkezik, hogy a sorozat elsé 2004 tagjat harmasaval csoportositva a szamok Osszege minden egyes cso-
portban 2003.
Mivel 2004 = 3 - 668, az els6 2004 tag 668 ilyen elemhérmasbol all, igy a keresett 0sszeg 2003 - 668 = 1 338 004.



