I. megoldas. Irjuk fel a szAmtani és mértani kozepek kozotti dsszefiiggeést a kovetkezs értékekre: a, va, %, %,
Vb. (Ezek biztosan pozitivak, hiszen a és b is pozitiv.)

Varar Ve e Wb, Hava o V-

2v/a+3Vb > 5ab.

Ez pedig éppen a bizonyitand6 egyenlétlenség. (Egyenléség va = Vb esetén teljesiil.)
Megjegyzés. Bizonyithato egy altalanosabb allitas is: Ha ni,ng, ..., ng pozitiv egészek, ai, aq, ..., ar pedig nemne-

gativ valos szamok, akkor

Mo W e W TR YO et/

ny+no+ ...+ ng

Ez is a szamtani és mértani kézepek kozotti egyenlStlenség miatt teljesiil, hiszen a bal oldal szamlalojat felbonthatjuk
egy (n1 +mna + ...+ ng) tag Osszegre, a jobb oldalon a gy6k alatt 1évs szorzatot pedig ugyanezen tagok szorzatara.
Egyenl6ség itt is akkor van, ha /a1 = /a2 = ... = ™/ax.

II. megoldas.

2V/a+3Vb>5Vab, ha a>0,b>0 < 2Va®+3 Vb0 >5%Veb16 —
30/al® 30/ a® s0/ (a3 s0/ [ a3\
5 2
30/ a3 30/ a3

= x, ekkor a bizonyitando allitas:

3

30/a
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22° 43 > 5% <= 22° — 522 +3>0.
22° — 52?43 =22" — 22" + 227 — 223 4 22% — 222 — 322 + 3z - 32+ 3 =
=(z—1)(22* +22% + 22% — 32 - 3) =
= (z —1)(22" — 2% + 423 — 42® + 622 — 62+ 32 — 3) =
= (z —1)*(22® + 42% + 62 + 3).
Mivel @ > 0 és b > 0, azért x > 0, igy 22> + 42% + 62 + 3 > 0.

Mivel (z —1)* > 0, tehat (z — 1)*(22° + 42% + 62 + 3) = 22° — 52% + 3 > 0.
Mivel a > 0 és b > 0, igy végig ekvivalens lépéseket végeztem, tehat igaz az egyenl6tlenség.



