I. megoldas. A fizetend§ és a visszajaré Gsszeg is haromjegyt (nem feltétleniil kiilonbozs jegyekbdl &llo) egész
szam. Jelolje abe a fizetends Osszeget. A visszajaro Osszeghen az a, b, ¢ szamok valamilyen — az el6z6t6l kiillonb6z6 —
sorrendben fordulnak el6. Ezek a kovetkezdk lehetnek:

a,c,b; bya,c; byc,a; c,a,b; és ¢, b, a.

Vizsgaljuk meg kiilon-kiilon ezeket az eseteket.
abec
1. + ach
- 1000
Ekkor vagy b+ ¢ = 0 miatt b = ¢ = 0 és ekkor a = 5, de itt a szamok sorrendje nem kiilonb6zs; vagy b + ¢ = 10,
de ekkor az 1 maradék miatt a b+ c + 1 Osszeg nem végzédhetne 0-ra. Ez tehat nem lehetséges.
abc
2. + bac
1000
Innen vagy ¢ = 0, ez nem lehetséges, mert akkor b4+a =10¢és a+ b+ 1 =10 lenne; vagy c=5¢ésb+a+1 =10
miatt b+ a = 9, a szdmjegyek Gsszege pedig 9 + 5 = 14.
abce
3. + bca
1000
Innen c+a =10, c+ b+ 1 = 10, ahonnan a —b =1, és a + b+ 1 = 10 miatt a + b = 9. Az egyenletrendszerbdl
a=25,c=0>5,b=4, aszamjegyoOsszeg 14.
abc
4. + cab
1000
Az el6z6ekhez hasonloan b+ ¢ =10,a+b =9, és a + c =9, ahonnan a =4, b =5 és ¢ = 5, a szdmjegyOsszeg 14.
abce
5. + cba
1000
Végiil a és ¢ nem lehet egyszerre 0, mert akkor nem kaphatnédnk haromjegytd szamot. Ha viszont a + ¢ = 10, akkor
2b + 1 = 10 nem lehetséges.
Lathatjuk, hogy ha van megoldas, példaul 365 és 635, akkor a szamjegyek Osszege 14.

II. megoldas. Jeldlje a vételarat A, az A szamjegyeinek az Osszegét pedig S(A). A feltétel szerint A és 1000 — A
ugyanazokbol a jegyekbdl dllnak. ElGszor megmutatjuk, hogy ekkor A utolso jegye nem lehet 0. Ha ez volna a helyzet,
akkor az A elss két jegyébdl allo 7y = 10z + y kétjegyd szamra 100 — Ty is ugyanezekbdl a jegyekbdl all, csak forditott
sorrendben. Ez viszont nem lehetséges, hiszen 10z +y + 10y + = = 11(z + y) és ez a 11-gyel oszthatd Gsszeg nem lehet
egyenld 100-zal.

Ha A utols6 jegye nem 0, akkor S(1000 — A) =1 + 5(999 — A). Mivel a 999 — A kivonast helyiértékenként atvitel
nélkiil végezhetjiik el, azért S(999 — A) = 3-9 — S(A) = 27 — S(A), tehat S(1000 — A) = 1+ 27 — S(A). Mivel A és
1000 — A jegyei azonosak, igy S(A) = S(1000 — A) = 28 — S(A), azaz S(A) = 14.

A feladatban leirt haromjegyd szamok jegyeinek Osszege tehat 14. Ilyen szam létezik, példaul a 365.

Megjegyzés. Az nem igaz, hogy ha S(A) = 14, akkor A a feladat feltételeinek megfelels haromjegyi szam, példaul
A =536 esetén 1000 — A az A jegyeinek atrendezésével kapott szimok mindegyikétdl kiilonbozik.



