Megoldas. Vegyiik észre, hogy az (a*b) xa kifejezésben a miiveletet balrél jobbra haladva végezziik el. Az ax(bxa)
miveletben viszont elGszor a jobb oldali kifejezést kell kiértékelniink. Mi a balrél jobbra haladési iranyhoz ismeriink
egy azonossagot, ezért célszeri olyan alakra hozni az ax (bxa) kifejezést, hogy abban balrol jobbra haladva végezhessiik
el a mdveletet.

Irjunk @ helyére egy, az ismert azonossaghoz hasonlo alaki, a-val egyenls kifejezést. A feltételben a és b cseréjével
a (b*a)* b= a Osszefiiggést kapjuk.

Igy

ax(bxa)=((bxa)*b)x*(bxa),

amely ismét olyan alaki, mint az adott azonossag bal oldala, de a helyén most (bxa) all. Ezért ((bxa)*b)*(bxa) = b,
és éppen ezt akartuk bizonyitani.

Megjegyzés. A miivelet rendelkezik azzal a tulajdonsaggal, hogy minden S-beli a, b esetén (axb)*xa = b, ax(bxa) = b.
Ebbdl kovetkezik, hogy minden S-beli a, b esetén (a * b) x a = a * (b* a). Ez azonban nem jelenti azt, hogy a miivelet
asszociativ. (Ehhez tetsz6leges a, b, ¢ € S elemekre (a xb) x ¢ = a * (b ¢) kellene teljesiiljon, de ezt az adott feltételek
csak ¢ = a valasztas mellett biztositjak.) Az alabbi példa is mutatja, hogy egy ilyen miivelet nem feltétleniil asszociativ.

Legyen a * b = |a — b| az egész szamok halmazan.

Ellenérizhetd, hogy

Ha—b|—a‘ = ‘a— |a—b||

(bar ezek nem feltétleniil egyenlGek b-vel). Ez a mivelet pedig nem asszociativ.
Forditva is gondok meriilhetnek fel: ha a % miivelet asszociativ, akkor a specidlis ¢ = a valasztéssal ugyan (axb)xa =
a* (bx*a), de nem biztos, hogy (a * b) * a = b. Gondoljunk az egész szamok Osszeadasara.



