I. megoldas. Legyen az ABF haromszog koré irt k1 kor és az E'F egyenes F-t6l kiillonb6z6 metszéspontja G. Az
E pontnak k; korre vonatkozd hatvanya AF - EB = FE - EG allando, ezért a G pont helyzete nem fligg az A, B
pontpar megvalasztasatol.

Tekintsiik most azt az inverziot, amelynek alapkore az F' kozéppontu, EF sugart kor. Az e egyenes inverze a k
kor, az A és B pontok inverze az A’, illetve a B’ pont. A k; kor inverze az A’ B’ egyenes; ezen beliil is a G-t tartalmazo
koriv képe az A’'B’ szakasz. Az A'B’ szakasz tehat mindig atmegy a G pont inverzén, G'-n, mely, mint azt lattuk,
fiiggetlen az A és B pontok valasztasatol. [

Megjegyzések. 1. A fenti megoldés az inverzi6 tulajdonsagaira épit, amely nem feltétleniil tananyag a kozépiskolaban
(lasd hatso belsd boritooldalt). Ugyancsak inverziot hasznal megoldasdban Balogh Ldszlo és Maga Péter.

2. A fenti megoldasbol konnyen lathato, hogy ha EF = 1, akkor
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A tovabbiakban megadunk két, szokdsosabb megoldést is.
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IL. megoldas. Legyen most EF és A’ B’ metszéspontja M. Megmutatjuk, hogy M minden A, B par esetén ugyanaz

a pont; masképpen, az F'M hossza allando. Az FM hosszat az FA'B’ haromszog és FA'EB’ négyszog teriiletének
aranyaval fogjuk kifejezni:

FM traB

EF  tragp
Valasszuk az E'F szakasz hosszéat egységnek, legyen AFE<t = o és BFE<( = (. Az érint6 tulajdonsag és a Thalész-tétel
szerint az FEA, FEB, illetve FA'E és F'B'E haromszogek derékszogiiek, igy AE = tana, BE = tan 8, FA' = cos
FB' =cosf, AE =sina és B'E = sin . A keresett teriiletek tehat:
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Az FM szakasz hossza tehat allando. O

III. megoldasvazlat (Kis Gergely megoldasa). Vélasszuk k kozéppontjat az origonak, sugarat egységnyinek,
legyenek tovabba az A és B pontok koordinatai rendre (1;a), ill. (1;b). Az AF és BF egyenesek, ill. a k kor egyenletei
rendre
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A megfelels egyenletparok megoldasédbol a metszéspontokra
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adodik. Az A’ B’ egyenes egyenlete innen
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Az A'B’ egyenes x tengellyel valéo metszéspontjanak = koordinatéja a fenti egyenletbsl y = 0 helyettesitéssel
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Ez a mennyiség 4llando, hiszen ab allandé. Ez azt jelenti, hogy az A’ B’ egyenesek mindegyike atmegy az (zo;0) ponton.
O



