I. megoldas. Megmutatjuk, hogy mindharom Euler-egyenes dtmegy az ABC haromszog sulypontjan. Elég ezt a
BCT haromszog Euler-egyenesére igazolni, mivel egyik csiicsnak sincs kitiintetett szerepe.

1. dbra

Rajzoljunk a BC oldalra kifelé egy szabalyos haromszdget, ennek harmadik cstcsa legyen A’, kézéppontja O1. Az
IBA'C négyszog hirnégyszog, mert BA'C<+ CIB< = 60° + 120° = 180°. Mivel A'B = A'C, az A’ szakasz felezi a
C1B szdget. Ebbdl kovetkezik, hogy A, I és A’ egy egyenesen van (1. dbra).

Legyen a BC szakasz felez6ponta F', az ABC haromszog silypontja S, a BCT haromszog siulypontja S7. Mivel S|
S1 és O1 nem maés, mint az AF, IF, illetve A'F szakaszok F-hez kozelebbi harmadolépontja, az S, S1 és O1 pontok
is egy egyenesen vannak. Tehat, a BCI haromszog Euler egyenese, 0157 atmegy az S ponton.

II. megoldas. Legyen a BCI, CAI, ABI haromszogek koriilirt korének kézéppontja rendre O, Oz, O3, magassag-
pontjaik My, My, illetve Ms. Az 01042, 0203, O307 egyenesek éppen a CI, Al, illetve BI szakaszok felez6 merdlegesei,
és a bevonalkizott négyszogek szogeinek 6sszeszamolasabol kapjuk, hogy az 010203 haromszog mindegyik szoge 60°,
az 010203 haromszog szabalyos (2. dbra).

2. dbra

Megmutatjuk, hogy az ABI, BCI és C'AI haromszogek Euler-egyenesei rendre dtmennek az 010203 haromszog
kozéppontjan. Elég ezt az egyik haromszogre igazolni; vizsgaljuk tehat a BCI haromszoget. Mivel BO110; = COx,
az 0102 és 0103 egyenesek szogfelezk a 10,C és BO;I szogekben, azért BO1C<t = 2030,02< = 2 - 60° = 120°
(3. dbra).




Jeloljiik a BI és CM; egyenesek metszéspontjat U-val, CI és BM; metszéspontjat V-vel. Az M,V IU négyszog
szogeinek Osszeszamolasabol C My B< = 60°. Az M1 BO1C négyszog hurnégyszog, mert C My B< + BO1C<1 = 60° +
120° = 180°. Mivel pedig BO, = O1C, az is igaz, hogy CM,01< = O1M;B<t = 30°.

Végiil, az M101045 és O1 M1 B szogek, valamint az O30 M; és C M0, szogek valtoszogek, ezért M;0102< =
0301 My« = 30°. A BCI héaromszog Euler-egyenese, O1 M7 tehat nem més, mint az O301 04 szog felezdje, tmegy
tehat az 010203 haromszog kézéppontjan.



