Megoldas. A feladatunkban keresett szam nem lehet 4-jegyl vagy annal kisebb, mert egy ilyen szambol a szam-
jegyeinek felcserélgetésével legfeljebb 24 kiilonbozé szamhoz juthatunk, amelyek mindegyike kisebb 10 000-nél. Igy e
szamok Osszege kisebb 240 000-nél. Vizsgaljuk tehat az 6tjegyd szdmokat.

Ha a keresett szamban valamelyik szamjegy legalabb 3-szor fordul elg, akkor a szamjegyek permutaciéival nyerhetd
szamok szama legfeljebb 20 és ezek mindegyike kisebb 100 000-nél. Igy e szamok Ssszege kisebb 2 000 000-nal. Tehat
ez sem lehetséges.

Az sem fordulhat el6, hogy két szamjegy is pontosan 2-szer szerepeljen, mert egy ilyen szambol kiindulva 30
kiilonbo6z6 szamot kapunk, melyek 6sszege kisebb 30 - 100 000 = 3 000 000-nal.

Tehat ha van olyan 5-jegytd szam, ami megfelel a feltételeknek, akkor vagy minden jegye kiilonb6z6, vagy pontosan
két szamjegye egyezik meg.

Nézziik el6szor azt az esetet, amelyben minden szdmjegy kiilonb6z6. A szam abede alaki (ahol a, b, ¢, d és e csupa
kiilonb6z6 szamjegyet jelol). Ekkor a szamjegyek permutalasaval kapott szamokban minden egyes szédmjegy minden
helyiértéken 24-szer fordul el. Igy a kapott szamok Ssszege:

24-11111-a4+24-11111-b+24-11111-c+24-11111-d+24-11111-e =

=24-11111- (a+ b+ c+d +e) = 4 933 284,

ahonnan 2- (a4 b+ c+ d+ e) = 37 kovetkezik. Ez nyilvan nem lehetséges, hiszen a bal oldalon paros szam all, a jobb
oldalon pedig paratlan.

Végiil nézziik, van-e olyan Gtjegyd szam, amelynek pontosan két jegye egyezik meg és megfelel a feltételeknek.
Az ilyen szam jegyeibdl készitett permutaciok kozott van pl. aabed alakd, ahol a, b, ¢ és d kiilénboz6 szédmjegyeket
jelolnek. Ha az egyik a szamjegyet rogzitjiik valamelyik helyiértéken, akkor a tébbi szdmjegy minden lehetséges per-
mutalasaval 24 szamot kapunk, azaz az a szamjegy minden helyiértéken 24-szer fordul el6. Ha pedig barmelyik méasik
szamjegyet rogzitjiik valamely helyiértéken, akkor a tébbi jegynek 12 kiilonb6z8 permutécidja létezik, vagyis minden
a-t0l kiilonbo6z6 jegy 12-szer fordul el§ minden egyes helyiértéken.

Igy az aabed alaki szam szamjegyeinek permutécidival nyerhetd szamok Osszege: 24 - 11111 -a + 12-11111-b +
12-11111-¢+12-11111 - d = 4 933 284. Vagyis 2a + b + ¢+ d = 37. Akkor kaphatjuk meg az e feltételnek megfelels
legkisebb Gtjegyl szdmot, ha az elsG helyiértékre a lehet6 legkisebb szamjegyet valasztjuk. Ez pedig gy lehetséges, ha
a tobbi helyiértékre a lehet6 legnagyobbakat; eszerint a lehetd legnagyobbak: 2.9+ 8+ 7 = 33, igy az els6 helyiértéken
4-esnek kell allnia.

Talalhato tehét az Otjegyi szamok kozott olyan, amely kielégiti a feltételeket (a kisebb szamok kozott pedig nem),
igy a legkisebb ilyen Gtjegyd szadm egyben a keresett legkisebb szam: 47 899.




