I. megoldas. Tudjuk, hogy egy hegyesszogti haromszog magassagvonalai egyuttal a talpponti haromszog belsd
szogfelezoi is (ennek bizonyitasa megtalalhato pl. a Geometriai feladatok gydjteménye 1. kotetének 1060. feladatédban).
Ezért a T1T5T3 haromszog T; csucsahoz tartozd bels szogfelezGje a T; A; egyenes, s igy a kiils6 szogfelezs az erre
mer6leges A; Ay, egyenes (ahol {i;j; k} = {1;2;3}).

A kiils6 szogfelezs tétel szerint a szogfelezs az 6t kozrefogd oldalak ardnydban osztja a szemkdzti oldalt, vagyis
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1. dbra

Azonban a B; pontok nem a 7T}, oldalszakaszokon, hanem azok meghosszabbitasain fekszenek, ezért ha elGjeles
szakaszokkal szamolunk, akkor azt kapjuk, hogy
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Ez pedig Menelaosz tételének megforditasa szerint (lasd pl. Geometriai feladatok gyijteménye I; 1261. feladat) azt
jelenti, hogy a B, Bs, Bs pontok egy egyenesen vannak, ami éppen a bizonyitand6 allitas.

II. megoldas. Az A; A3 Ag és Th 1575 haromszogek megfelels csticsait 6sszekotd egyenesek egy ponton, az Ay Az As
haromszog magassagpontjan mennek at (2. dbra). Ezért Desargues tételébdl (lasd pl. Schmidt Tamds: Geometriai terek
az algebra szemszdgébdl, lapunk 2004. évi 4. szaméanak 199-206. oldalain) kovetkezik, hogy a két haromszog megfelels
oldalegyeneseinek metszéspontjai egy egyenesen vannak. Mivel B; éppen A; A, NT;T}, (ahol {i;j;k} = {1;2;3}), a By,
B, B3 pontok egy egyenesen vannak.

2. abra

Megjegyzés. A masodik megoldas sordn nem hasznaltuk ki, hogy a T; pontok a magassagok talppontjai. Az allitas
minden olyan T1T»T3 haromszog esetén igaz, amelyre teljesiil, hogy az A;T; (i = 1,2, 3) egyenesek egy ponton mennek
at.



