Megoldas. Legyen a tetraéder egyik leghosszabb éle C'D, az ezzel szemkozti él hossza AB = x < 2. Az x fliggvé-
nyében becslést adunk a tetraéder térfogatara.

El6szor az ABC haromszog C-hez tartozo CT magassagat becsiiljik meg (dbra). Legyen a T-hez kozelebbi (nem
tavolabbi) cstics az AB szakaszon az A. Ekkor BT > ; és a BT'C derékszogi haromszoghdl
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Hasonléan kapjuk, hogy az ABD haromszog AB-hez tartoz6 m; magassagara:

A tetraéder CQQ = m magassiga nem lehet nagyobb a CT lapmagassagnal, ezért
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-AB-mq-m. (1), (2) és (3) miatt
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Elég bizonyitani, hogy x(16 — 2?) < 24, vagy mésképpen

Wl =
|~

A tetraéder térfogata: V =

24 — (16 — 2%) = (z — 2)(z* + 22 — 12) > 0.
Ez most valoban teljesiil, mert = € ]0;2], és ebben az intervallumban x — 2 < 0 és 22422 —12 <0.

Megjegyzések. 1. A feladat és a megoldas lényegében azonos Reiman Istvan: Nemzetkiozi Matematikai Didkolimpidk
1959-1994 cimi konyvének 1967/2. feladataval.

2. Az x(16 — %) fiiggvény ]0;2]-ben felveszi a maximumat az x = 2 helyen, és ennek a maximumnak eleget
tevl tetraéderben az ABC és ABD lapok 2 oldalhosszisagu szabélyos haromszogek, amelyeknek sikjai merdlegesek
egymasra.



