Megoldas. Az egyszind szinezés kielégiti a feltételeket. Csupa kékre szinezve barmilyen allitas igaz a nem létezs
két piros szorzatanak szinére, csupa piros szinezés esetén természetesen két piros szdm szorzata piros.

Pontosan egy piros szam nem lehet, mert akkor a végtelen sok kék kozott lenne egy, amivel megszorozva kapnank
még egy pirosat, azaz ez ellentmondast jelentene. Most méar feltehets, hogy van két piros és egy kék szam is, ekkor
vehetiink tetsz6leges p1, p2 piros és k1 kék szamokat. Ezekre p1(pa + k1) = p1pa2 + p1ki1, ahol a bal oldalon egy piros
és egy kék (hiszen piros 4 kék = kék szind) szam szorzata szerepel, azaz piros; ekkor viszont pip2 nem lehet kék, mert
kék + piros - kék = kék + piros, ami nem piros. Tehéat két piros szdm szorzata ilyenkor is piros.

Megjegyzés. Teljes indukciéval vagy indirekt bizonyitassal megmutathato, hogy minden megfelel§ szinezés olyan,
hogy egy n szam és a tobbszorosei a pirosak, a tobbi szam a kék. Legyen n a legkisebb piros szam, 1-t6l (n — 1)-ig a
szamok ekkor kékek. Egy kék szdmhoz akadrhanyszor adva egy pirosat, kéket kapunk, ezért az 1,...,n — 1 szdmokhoz
n-eket adva megkaphatjuk az 0sszes n-nel nem oszthatd szdmot. Azaz minden n-nel nem oszthat6 szdm kék. Tegyiik
fel, hogy n-nek van olyan tobbszordse (n - 1), ami szintén kék. Ekkor n - I-hez n-eket adogatva sorra kapjuk, hogy
n-(l+1),n-(+2),n-(l+3) sth., minden n - [-nél nagyobb n-t&bbszoros is keék, példaul n - (n - 1) is kék. Masrészt
n-(n-1l) egy piros és egy kék szam szorzata, tehat piros. Ez ellentmondéas, tehat minden n-nel oszthaté szam piros. (n
lehet 1 is, ilyenkor minden szam piros; persze még az is megoldas, ha nincs ilyen n, azaz minden szam kék.)



