I. megoldas. Az els6 két egyenlet megfelel§ oldalainak kivonasabol kovetkezik, hogy
(1) (z=y)(z+y)+a(z—y) =6, azaz (z—y)(x+y+2)=0.
A miésodik két egyenlet megfelel$ oldalait kivonva kapjuk, hogy:

(2) (y—z2)y+z)+2(y—x)=6, azaz (y—=x)(x+y+2z)=06.

(1)-bél és (2)-bol kovetkezik: y — x = z — y, vagyis z = 2y — x.
Az utobbit helyettesitsiik be az eredeti masodik egyenletbe, ekkor az elsé egyenlet felhasznalasaval felirhatd a
kovetkezs egyenletrendszer:
2 4+ 4y? — 22y = 13

2?4+ +ay =7,
amibdl kapjuk:
72?4+ 28y2 — ldxy = 91,
132% 4+ 13y* + 132y = 91.

Az als6bol a fels6t kivonva, majd 3-mal osztva: 222 — 5y* + 9xy = 0, amit szorzattd bonthatunk: (x4 5y)(2z —y) = 0.
Mivel x + 5y > 0, azért y = 2z, 2z = 2 - 2o — x = 3. Ekkor az eredeti els6 egyenlet: 2% 4+ 422 + 222 = 7, vagyis 2° = 1.

Mivel x >0, azért * = 1, y = 2, z = 3. Ellenérizhetjiik, hogy valéban mindharom egyenletet teljesitik ezek a
szamok.

II. megoldas. Ertelmezziik az egyenleteket egy-egy haromszogre felirt koszinusztételként. A V7, z, y oldala
haromszégben
(\/7)2 =224+ 9% —2cosa-zy = 2% + y® + xy.

1
Itt —2cosa = 1, amibdl cosa = —3 vagyis a = 120°.

Hasonléképpen a V13, z, z és a V19, y, z oldalt haromszdgekben:
(\/13)2 =22+ 22 —2cosf-xz, ahol B =120°
(\/19)2:y2—|—z2—2cos7-yz ahol ~ = 120°.

Ezekben a haromszogekben tehat az ismert oldalakkal szemben rendre 120°-0s sz0g van. A hdrom haromszoget 120°-0s
szogiiknél Bsszeillesztve egyetlen haromszdget kapunk, melynek oldalai: v/7, v/13, v/19. Az illesztési pont a haromszog
izogonalis pontja lesz, egy haromszognek pedig legfeljebb egy ilyen pontja van. Ez azt jelenti, hogy az egyenletnek
legfeljebb egy megoldasa van. Egy megoldast viszont tudunk mondani, ez a kovetkezé: x =1,y =2, z = 3.



