Megoldas. Legyen o = arctgu, 3 = arctgv és v = arctgw. Ekkor az 2® — 10z + 11 = 0 egyenlet gyokei tg a,
. .. . T
tg B és tgy, feladatunk pedig az o + B + v Osszeg meghatarozasa. Az x — arctg x fliggvény értékkészlete a —5i5
. T T
intervallum, igy —3 <a,B,7< 5

Az addicios tétel ismételt alkalmazasaval:

tga +tg (64 7)

tg(a+B+7) = 1—tga-tg(B+7)

tg B+ tgy

és innen a tg (f +7) = 75—~

helyettesitéssel rendezés utan kapjuk, hogy
tga+tgf+tgy —tga-tgh-tgy

t - .
glatft) 1—(tga-tgfB+tghl-tgy+tgy-tga)

Az adott egyenlet gyokeivel kifejezve tehét

u+v+w—uvw

(1) tg(a—i_ﬁ—’—w:l—(uv—l—vw—l—wu)'

Az (1) jobb oldalan allo tort szamlalojaban és nevezéjében éppen az x> — 10z + 11 = 0 egyenlet gySkeinek elemi
szimmetrikus polinomjai allnak, amelyek a Viéte formuldk szerint a polinom egyiitthatoival kifejezhetsk:

(2) u+v+w=0, w+ow+wu=-10, ww=-—11.

11 ) T ) ., L i
Innen tg (o + B8 +7) = T710~ 1, ezért a4+ B8+v = 1 + km, ahol k adott egész szdm, amelynek értékét még meg kell
allapitanunk.

(2) szerint a gy6kok szorzata negativ, igy a negativ gyokok szama paratlan; a gyokok Osszege nulla, tehat nem lehet

mindharom gyok negativ: pontosan egy negativ és kettd pozitiv gyok van. Igy a, 8 és v koziil egy a (—g; O), ketts
pedig a (0; g) intervallumba esik, igy csak & = 0 lehetséges.

. . T
Eredményeink szerint arctgu + arctgv + arctgw = 1

Megjegyzések. 1. Sok hianyos megoldas elégedett meg az a+ [ +v = g + km valasszal anélkiil, hogy megadta volna
k értékét.

2. Hasonléan igazolhat6, hogy ha tg o, tg 8 és tgy az #° + a12? + asx + as polinom gydkei, akkor tg (a+B8+7v) =
—a1 + as
1-— a2
ax™ 2 + ... 4 a, polinom gySkei tg oy, tgas, ..., tg ay,, akkor

, illetve teljes indukciéval konnyen bizonyithato (1) altalanositasaként, hogy ha az n-edfokt ™ + a;z™ ! +

—1) ag;i—

—a;+asz—as+ ... 1;1 ( ) 2t
e [=2]

(—1)ax;



