I. megoldas. Jeloljik a nagytengely két adott végpontjat A-val, illetve B-vel, az ellipszis fokuszait Fi-gyel és
Fy-vel, f6korét (ami nem més, mint az AB szakasz Thalész-kore) pedig k-val (1. dbra).

Ismert (lasd pl. Kiss Gy.: Amit jo tudni a kipszeletekrol c. cikkét e szamunk 450. oldalan), hogy egy g egyenes
pontosan akkor érinti £-t, ha Fi-b6l és Fy-b6l a g-re allitott merélegesek talppontjai k-n vannak. Ezt felhasznalva
a szerkesztés menete: Megszerkesztjiik az AB szakasz Thalész-korét, k-t, majd pedig k és e metszéspontjait, Q-t és
S-et. Ezek egyikében — az abran @Q-ban — merdélegest allitunk e-re, ez a merdleges kimetszi az AB szakaszbol € egyik
fokuszat, Fi-et. Megrajzoljuk az F} P szakasz Thalész-korét, ennek és k-nak a @-t6l kiilonb6z6 R metszéspontja lesz az
F1-bél a P-n atmend £-hez huzhaté mésik érintére bocsatott mersleges talppontja. Végiil dsszekotve P-t R-rel kapjuk
a keresett érint6t.

Ha e két kiilonboz6 pontban metszi k-t, de nem metszi az AB szakaszt, akkor egy megoldédsa van a feladatnak. Ha
ugyanis @ és F; helyett az S és I, pontokat hasznaljuk a szerkesztéshez, akkor az Fy P szakasz Thalész-korének és k-
nak az S-t6l kiilonb6z6 T metszéspontjara teljesiil, hogy RT felez6mer6legese, h, atmegy k kézéppontjan, O-n. Viszont
O egyuttal az Fy F; szakasz felezGpontja is, ezért Fy} R és h parhuzamossagabol kovetkezik h és FoT parhuzamossaga
(2. dbra), tehat T rajta van Fo P Thalész-korén. Ha e két pontban metszi k-t, de metszi az AB szakaszt is, akkor
nyilvan nincs megoldas. Ha e érinti k-t és az érintési pont A vagy B, akkor az adatok alapjan nem lehet meghatarozni a
P-b6l hiizhato mésik érintét. Ha e olyan pontban érinti k-t, amely A-t6l is és B-t6l is kiilonbozik, akkor £ megegyezik
k-val (a kort elfajult ellipszisnek tekinthetjiik). Ebben az esetben P-bdl az ismert modon szerkeszthetiink érintét k-hoz.
Végiil, ha e-nek és k-nak nincs k6z6s pontja, akkor a feladatnak nincs megoldésa.

2. abra

II. megoldas. A jelolések és a diszkusszio megegyezik az 1. megoldéasban leirtakkal, csak a szerkesztés menetére
adunk mas eljarast.

Ismert, hogy k-t egy olyan merdleges tengelyes affinitas viszi at £-be, melynek tengelye az AB egyenes. Ennek az
affinitasnak az inverze az e egyenest a k kort érinté g egyenesbe viszi. Legyen e és az AB egyenes metszéspontja H.
Ekkor H az affinitasnal helyben marad, ezért g is dtmegy rajta. Tehat g-t megkapjuk, ha H-bél megszerkesztjiik
azt a k-hoz hazott érintét, amelyik az AB egyenesnek ugyanazon az oldalan érinti k-t, ahol P van. Ha P-nek az
affinitas inverzénél kapott képét R jeloli, akkor R-t megszerkeszthetjiik, mert ez a P-b6l AB-re allitott merdleges és g
metszéspontja. Ezutan szerkessziik meg az R-b&l k-hoz hizott masik érintét, jeloljiik ezt f-fel. Mivel a k-t £-be vive
affinitas k érintdit £ érintdibe viszi, azért f-nek az affinitasnal kapott képe éppen a keresett érints. Ezt legegyszertibben
ugy szerkeszthetjiik meg, hogy f és az AB egyenes — a 3. dbrdn F-fel jelolt — metszéspontjat (ami az affinitas fixpontja)
Osszekotjiik P-vel.
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