Megoldas. Vegyiink fel egy derékszogi koordinatarendszert agy, hogy az origdja A legyen, B koordinatai pedig
legyenek (1;0). Ekkor C(c;0), ahol ¢ < 0 rogzitett, e egyenlete X = ¢, D koordinatai pedig (c; d), ahol d tetszsleges.

Ezek utan P koordinétéit egyszertien meghatarozhatjuk. A BD egyenes egy irdanyvektora BD = (¢ — 1;d), tehat
egyenlete

(1) dX — (c—1)Y =d.
Az AP egyenes egy normalvektora AD = (¢;d), tehat egyenlete
(2) cX +dY =0.

A két egyenes metszéspontja, azaz P koordinatai:
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A keresett mértani hely egyenletét a d paraméter kikiiszobolésével kaphatjuk meg. Az (1) egyenletbdl kovetkezik,
hogy P koordinatéi kielégitik a
dXY — (c—1)Y?=dY

egyenletet is, vagyis a (2)-b6l kovetkezs dY = —cX Osszefiiggést felhasznalva a
—cX?—(c—-1)Y?=—cX

egyenletet is. Ezt rendezve

(3) (X—3>2+c_1yz_i
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adodik, ami ¢ < 0 miatt egy & ellipszis egyenlete. A P pontok tehat mind rajta vannak az & ellipszisen, melynek

kozéppontja AB felezépontja, nagytengelye AB, kistengelyének hossza pedig Ll
\Ve—
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Mivel ¢2 — ¢ > 0, azért minden 0 < k < 1 esetén az k = egyenletnek létezik d-ben megoldasa,
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k = 1 esetén viszont nincs megfelels d érték. Vagyis £ minden olyan pontja elGdll a két egyenes metszéspontjaként,
melynek els§ koordinatdja 1-nél kisebb.
Tehat a keresett mértani hely az £ ellipszis, kivéve a B pontot.

Strenner Baldzs (Székesfehérvar, Teleki B. Gimn., 10. évf.) dolgozata alapjan

Megjegyzés. Tobb megoldo ugy értelmezte a feladatot, hogy a C pont is valtozhat. Mivel a feladat szovegébdl nem
deriilt ki egyértelmien, hogy C rogzitett pont, ezért 6k is megkaptak a teljes pontszamot, ha helyesen adtak meg az
ennek a feltételnek eleget tevé mértani helyet, ami az AB atmérGjd nyilt korlap és az A pont. Ez megoldasunkbol
egyszertien kovetkezik: Ha C valtozik, akkor a mértani helyként kapott £ ellipszis kistengelye valtozik. Mint lattuk,

[ ¢
ennek hossza T ami minden 0 és 1 kozti értéket felvehet, ha c tetsz6leges negativ szam lehet. Ekkor tehat a

mértani hely az Osszes ilyen ellipszisek unidja (kivéve B-t).



