I. megoldas. Vegyiik fel az e egyenest, valamint erre merélegesen az f és g egyeneseket, melyek az e egyenest
rendre az F' és G pontokban metszik. Megmutatjuk, hogy a H = eU f U g \ {F, G} ponthalmaz eleget tesz a feladat
feltételeinek.
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1. dbra

El6szor azt latjuk be, hogy H-nak minden pontjaban pontosan egy érint&je van. Ha P H-nak egy az e egyenesen
lévés pontja, akkor a P-n d&tmend egyenesek koziil csak az e-re merdleges egyenes lesz érint6. Ha P H-nak az f egyenesen
1évé pontja, akkor az egyetlen P-n dthalado érinté a PG egyenes, ha pedig P H-nak a g egyenesen 1év6 pontja, akkor
az egyetlen P-n athalado érint6 a PF egyenes.

Masrészt H-nak a sik tetszéleges h egyenesén van pontja. Ha ugyanis h nem parhuzamos e-vel, akkor metszi e-t,
és ha ez a metszéspont egybeesik az F' vagy a G ponttal, akkor h vagy megegyezik az f vagy a g egyenessel, vagy
egy G-tdl, illetve F-t6l kiilonb6z6 pontjaban metszi g-t vagy f-et. Ha pedig h parhuzamos e-vel, akkor vagy egybeesik
vele, vagy pedig metszi H-t mind az f, mind a g egyenes egy-egy pontjaban.

A H ponthalmaz tehat megfelel a feladat feltételeinek.

Szalai Attila (Szeged, Radnoti M. Gimn., 12. évf.) dolgozata alapjan

II. megoldas. Keressiik a megoldast, mint egy fiiggvény grafikonjat. Vizsgaljuk meg, hogy egy igy kapott gorbe
mikor tesz eleget feladatunk feltételeinek.

A gorbe tetsz6leges pontjaban a fiiggsleges (az y tengellyel parhuzamos) egyenes érinté. Masrészt a gorbe csak
akkor metszi az Osszes fliggGleges egyenest, ha a fiiggvény minden valds szamra értelmezve van. Olyan fiiggvényt kell
tehat keresniink, amely minden valds szamra értelmezve van és gérbéje minden nem fiiggéleges egyenest legalabb két
pontban metsz. Ez utobbi feltételnek nyilvan eleget tesznek pl. azok a periodikus fiiggvények, melyek értékkészlete
az Osszes valos szam és egy peridduson beliil folytonosak. Ilyen fiiggvényre legismertebb példa a tangensfiiggvény, ha
alkalmasan terjesztjiik ki a valés szdmok halmazara.

2. abra

Ezek alapjan tehat ha a tangensfiiggvényt kiterjesztjiik agy, hogy szakadasi helyein értékét pl. 0-nak definialjuk,
akkor az igy kapott fliggvény grafikonja (2. dbra) eleget tesz feladatunk feltételeinek.
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