Megoldas. Az allitast két részben bizonyitjuk. Elgszor megmutatjuk, hogy ha abed = 1, akkor a® 4+ b + ¢ +d® >
a+b+c+d.
A szamtani és mértani kozepek kozotti egyenlStlenségbol

W > vabed = 1,

ahol egyenlGség csak az a = b = ¢ = d esetben all fenn, amikor is abcd = 1 miatt mind a négy szam 1-gyel egyenld.
A szamtani k6zép és a harmadik hatvanykozép kozotti egyenlGtlenséget is figyelembe véve innen
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Ennek alapjan a® + % + ¢ + d®> > a + b + ¢ + d, ahol egyenléség pontosan az a = b = ¢ = d = 1 esetben 4ll fenn.
Masodjara azt latjuk be, hogy ha abed = 1, akkor
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Ugyancsak a fent emlitett kozepek kozott fenndalld egyenl6tlenségek miatt
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> abe + abd + acd + bed.

a3—|—b3+03+d3:
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Azonban abed = 1 miatt abe + abd + acd + bed = p + p + 7 + . Ezzel a masodik egyenl6tlenséget is belattuk. Az

egyenlGség sziikséges és elégséges feltétele ismét a =b=c=d = 1.
A kapott két eredményt Gsszevetve kapjuk a bizonyitandoé egyenlGtlenséget, melyben egyenlGség pontosan az a =
b=c=d=1 esetben all fenn.



