Megoldas. Elgszor belatunk egy lemmat, amibdl feladatunk megoldasa mar egyszertien kovetkezik.

Lemma. Ha az ABCD rombusz AB oldaldnak B-n tuli meghosszabbitdisdn lévd P pontbdl a rombusz beirt kiréhez
hizott érinté az AD egyenest a P’ pontban metsz, a rombusz beirt kirének kozéppontja pedig O, akkor

P'D:DO=0B:BP.

Jeloljiik az APP’ haromszdg szdgeit az dbrdn lathaté modon 2¢, 2, 2(-val. Mivel a rombusz beirt kire egytuttal
az APP' haromszog beirt kore is, azért O a haromszdg szdgfelezinek metszéspontja. Tehat DP'O< = OP'P< = 3
és BPO< = OPP'< = a. Az OPP' haromszog harmadik szdge tehét

POP'< =180° — (o + 8) = 90° + .

180° — 2
Mivel ABC'D rombusz, a BC'D haromszog egyenld szara és C-nél 1éve szoge 2¢. Ezért CBD< = CDB< = il

90° — ¢. A rombusz szemkozti oldalai parhuzamosak, ezért P'DC< = CBP< = DAB< = 2, igy kapjuk, hogy
P'DO< = P'DC<x+ CDB<=2p+ (90° — ¢) = 90° + ¢ = P’"OP«

és
OBP< = DBC<+ CBP< = (90° — ¢) + 29 = 90° + p = P'OP«.
Ez viszont azt jelenti, hogy a P’ DO és az OBP haromszog is hasonlé a P'OP haromszdghoz, mert két-két megfelels

szoOgilik megegyezik. Ekkor viszont a két haromszog egyméshoz is hasonld, tehat megfelel6 oldalaik ardnya megegyezik,
amibdl kévetkezik a bizonyitandé P'D : DO = OB : BP allitas. [

Visszatérve eredeti feladatunkra: A lemma allitdsat az E és I pontokra alkalmazva kapjuk, hogy E'D : DO =
OB : BE és F'D : DO = OB : BF. A két egyenlGséget elosztva egymassal adodik a keresett arany: E'D : F'D =
BF :BE=yp: A\

Sdndor Nora Katalin (Papai Ref. Koll. Gimn., 12. évf.) dolgozatat felhasznalva



