I. megoldas. Vizsgéljuk elGszor a k > 1 esetet! A kérdéses e sz6g — amely a vizsgalt tartoményban hegyesszog —
akkor a legnagyobb, amikor a tangense maximélis. Ez viszont kdnnyen kifejezhet a-val:

Fsin« - sin «
Fk+ Fcosa k+cosa

tge = = f(a).

Ennek a fiiggvénynek a maximumaét differencidlszamités segitségével hatarozhatjuk meg. A derivalt eltinésének felté-
tele:

, cosa- (k4 cosa) —sina-(—sina)  kcosa+1
f (CY) = 2 — 5 = O,
(k + cosa) (k + cosa)
1
ahonnan a szélsGértéknek megfelels ag szogre cosag = ——. Ennél a szognél az f(«) fliggvény masodik derivaltja

negativ, tehat ag-nal valéoban maximumot taldlunk. € legnagyobb értéke:

Emax = arctg f(ag) = arctg T
Lathato, hogy ag > 90°, de epax < 90°.

Ha k = 1, akkor a két Osszegzend§ erd egy rombuszt feszit ki. Az eredd eré ennek a rombusznak az atloja, ami
szogfelels, tehat € = g. Ha 0 < a < 180°, akkor 0 < ¢ < 90°. Ezen tartomanyon e-nak nincs legnagyobb értéke, csak
felsG hatara (nevezetesen a derékszog), és ezt a felsd hatart tetsz6legesen megkozelitheti. Ha o = 180°, akkor az ered6

er6 nullvektor, melynek nincs hatarozott iranya.
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II. megoldas. A feladat elemi geometriai aton is megoldhatd. Az eredd O? er6t agy is megkaphatjuk, hogy a kF'
nagysagia OP er6 végpontjabol felmérjiik az F' nagysaga PS erét (1. dbra). Ha az « szoget valtoztatjuk, az S pont
egy F sugart koriven fog mozogni. Az e szdg akkor a legnagyobb, amikor az OS egyenes érinti a kort, vagyis ha OS

merGleges PS-re (2. dbra). Ennek a helyzetnek megfelel6 szogekre fennall: cos (180° — o) = —cosag = o illetve
. F 1 ; 1
Sin Emax = —, azaz  Emax = arcsin — = arctg —.
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2. abra

Ha k = 1, akkor az O pont rajta fekszik a koron. Ilyenkor az e szog 0 és 90° kozott valtozik, de a fels6 hatarat (a
derékszoget) nem érheti el, csak tetsz6legesen megkozelitheti azt.
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