Megoldas. Jeloljiik a négyszog csicsait az dbrdn lathaté moédon A, B, C, D-vel. Feltehetjiik, hogy az AB és DC
félegyenesek F-ben, az AD és BC félegyenesek pedig F-ben metszik egymést. Az AF D szog szogfelezGje messe a BC
és AD oldalakat rendre a P, R pontokban, az AE B szog szoglelezGje pedig messe a CD és AB oldalakat rendre a @,
S pontokban, az AF D szog szogfelez6jét pedig X-ben.

Elgszor azt mutatjuk meg, hogy ha ABCD hurnégyszog, akkor az ES és F'R egyenesek merdlegesek. A felté-
telbdl kapjuk, hogy ABC< = EDF<. Tovabba, mivel ES szogfelezs, azért DEQ< = QEC<. Vagyis a DEQ és
a BES haromszogekben két-két szogpar megegyezik, ezért a harmadik par is egyenls: DQE< = BSE<. Méasrészt
DQE< = CQS<, mert cstucsszogek, tehat CQS< = BSFE<. Ez pedig azt jelenti, hogy a QSF haromszog egyenld
szari, szarszogének felezGje merdleges az alapjara, azaz a feladatban szerepls két szogfelez6 merdleges egymasra.

Megforditva, ha a két szogfelez6 merdleges egymasra, akkor az X F'S és XQF haromszogek egybevagoak, mert
kozos az X F oldaluk és megegyeznek az azon 1évS szogeik, hiszen X -nél derékszog van, X F' pedig felezi a QF'S szoget.
Ebbdl kiovetkezb6en BSE< = CQS< = DQE<. Ekkor a DQFE és az ESB haromszdgekben két-két szogpar megegyezik,
ezért a harmadik pér is egyenls: EDQ< = SBE<, ami azt jelenti, hogy az ABCD négyszog hurnégyszog.

A szogfelez6k merdlegességébdl nemcesak az kovetkezik, hogy a QS F haromszog egyenls szard, ugyanugy belathato,
hogy az RPE haromszog is egyenls szart. Ezekben a haromszogekben X F', illetve X E szimmetriatengelyek, ezért
felezik az alapokat: SX = X@Q és RX = X P. Mivel RP merGleges SQ-ra, a PQRS négyszog atloi merdlegesen felezik

egymaést, tehat a négyszog valéban rombusz.
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