I. megoldas. Irjuk fel a sorozat elsé 6t elemének szorzatat, felhasznalva az elemek kozt fennallo Osszefiiggést:

az asz a4
ap-ay-—-+—-— =az-a4 = 2,
ay a2 as

a a
az ag = —-t beirva, kapjuk, hogy ap— = as = 2.
a

an 2
A kovetkezd 5 elem szorzatabol hasonloképpen kapjuk, hogy ag = 2.
Ezutan az els6 tiz elem szorzatat irjuk fel a kdvetkezd alakban:
az a3 a4 a5 ag a7y asg ag

al-a,2._-
ap a2 a3 a4 as ag ar as

=4.

Elvégezve az egyszertsitéseket, felhasznalva a feltételt, és beirva az as és ag el6bb kapott értékét:
ag-agzag-al-ag-am:él-al -a10=4.

1 1 2 as 2 Q4 aio as aio 1
Innen ay = —, a2 =a1-a3 = — 2= — 4= — = 5 =a0,05 = — = —, 0 = — = — = 3
aio aio aio az @ as 2 a4 2a19 2
1 1
a7:a6-a8:5-2:1,a9:2,a10:1,ésvégﬁ1a5:5,&4:1,(12:2ésa1:1.
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A sorozat tagjai sorrendben: 1, 2, 2, 1, 3 5 1,2, 2, 1. Konnyen ellenérizhetjiik, hogy a kapott szdmsorozat eleget
tesz a feltételnek. )
0 Szeberényi Agnes (Budapest, Arpad Gimn., 10. évf.)

II. megoldas. Szamaink pozitivak, igy tekintsiik a kettes alapa logaritmusukat, legyen b; = log,a,;. A feltétel
rajuk nézve azt jelenti, hogy

(1) bi =bi—1 +biy1 1=2,3,...,9,
illetve bl + bQ + bg + b4 + b5 = b6 + b7 + bg + bg + b10 =1. Adjuk 0ssze (1)—et i-re és (’L + 1)—re:
b; +biy1 =bi—1 +biy1 +b; + biy2, ahonnan 0 =b;_1 + b4,

a b; sorozat harmadszomszédos” elemei tehat egymas ellentettjei. Ha b; = x, ba = y és b = z, akkor a sorozat elemei
rendre

by | ba | b3 | by | bs | bs | by | bg | by | big
zly | z|—z|—-y|—-—2z|yl|z]-=

Igy by +by+bg+by+bs=2=18&sbg+br+bg+bg+big=y =1, tehat y = z = 1. Mivel pedig (1) szerint y = = + z,
innen x = 0. A b; sorozat tehat 0, 1, 1, 0, —1, —1, 0, 1, 1, 0, az a; sorozat ennek megfelelGen a; = 2% alapjan 1, 2, 2,

11
1, 3 3 1,2,2, 1.

Az eddigiekbdl annyi kovetkezik, hogy ha van a feladatnak megoldasa, akkor az csak a talalt sorozat lehet. Ha viszont
az (x;y; z) szamharmasra teljesiil a feltétel, azaz  —y+ 2z = 0, akkor ezt a szAmharmast a b; sorozatban ,eggyel eltolva”
az (y; z; —x) szamharmast kapjuk. Erre kiszamolva az y—z+ (—x) Osszeget, kapjuk, hogy azy—z—2 = —(z—y+2) =0
ugyancsak.

Ha tehat a mésodik elem az elsé és a harmadik Gsszege, akkor a kapott b; sorozat képzési szabélya szerint minden
elem az 6t kdzrefogd kettd Osszege, sorozatunk tehat a feladat — egyetlen — megoldasa.

Megjegyzés. Ez a gondolatmenet a szorzatok és hanyadosok nyelvén lényegesen attekinthetetlenebb volna, de a
logaritmusokra valo attérés nem csak tipografiailag egyszertsiti a megoldast. A feltételt az (1) alakba irva és atrendezve
a b;+1 = b;—b;_1 ugynevezett linearis rekurziét kapjuk és ilyen tulajdonsaga sorozatokra jolismert eredmények vannak.



