I. megoldas. A feladatban adott szogfiiggvényeket a cos a = sin (90° — «v) azonossag segitségével atirjuk ugy, hogy
szinusz helyett koszinusz szerepeljen benniik. Eszerint a cos 65° - cos 55° - cos 30° - cos5° = cos 70° - cos 50° - cos 15° -
cos 10° egyenl@séget kell bizonyitanunk. A megoldas soran felhasznalunk egy, a fliggvénytablazatban is megtalalhaté
Osszefiliggést:

cosa - cosfl = %(cos (a+ ) 4 cos (o — B)).

Ezt a 8 cosa cos 3 cos~y cos§ kifejezésre felirva egy 8-tagu Osszeget kapunk:
8 cosacos 3 cosy cosd = 2[ cos (a + ) + cos (v — B)] [ cos (v + &) + cos (y — 6)] =
= 2[cos (a+ B) cos (y + &) + cos (a + B) cos (y — &) +
+ cos (o — fB) cos (y + 8) + cos (a — B) cos (y — §)] =

=cos(a+pB+v+9)+cos(a+B8—y—06)+cos(a+F+v—0)+

+cos(a+pB—y+d)+cos(a—B+y+06)+cos(a—p—v—108)+
+cos(a—pB+y—98)+cos(a—B—v+9).

Irjuk at a bal oldal 8-szorosat ennek megfelelGen:

8¢0s65° - cos55° - c0s30° - cos5° = cos 155° + cos 85°+
+ €08 145° + c0s 95° + cos 45° + cos (—25°) + cos 35° + cos (—15°).
Irjuk most 4t a jobb oldal 8-szorosat:
8cos70° - cos50° - cos 15° - cos 10° = cos 145° + cos 95°+
+ c0s125° + cos 115° + cos45° + cos (—5°) + cos 25° + cos 15°.
Felhasznaljuk, hogy cos& = cos (—£). Innen
cos 145° + c0s 95° + cos45° 4 cos (—25°) + cos (—15°) =
= c0s 145° + c0s 95° + cos 45° + cos 25° + cos 15°.

Ezutan a megmarado cos 155° + cos85° + cos35° = cos 125° 4 cos 115° + cos (—5°) egyenl@séget kell bizonyitanunk.

A cosa + cos S = 2cos a —; P - cos & ; b Osszefiiggést a bal oldalon 85°-ra és 35°-ra, mig a jobb oldalon 125°-ra és

—5°-ra alkalmazva
c0s 85° + cos 35° = 2 - cos 60° - cos 25° = cos 25°

és
€08 125° + cos (—5°) = 2 - cos60° - cos 65° = cos 65°.
Igy a bizonyitando allitas a cos 155° + cos 25° = cos 115° 4 cos 65°, ami az el6z6ekhez hasonléan 2 cos 90° - cos 65° és

2c0s90° - cos 25° egyenlségét jelenti. cos 90° = 0, igy az egyenlSség teljesiil.
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II. megoldas. A bizonyitandoé allitas egy azonossaghol kivetkezik:

sin3a = 4sina - sin (60° 4 «) - sin (60° — «).

3 1
A jobb oldalon sin (60° 4 ) - sin (60° — a) = sin® 60° - cos? o — cos? 60° - sin® @ = 1 cos? o — 1 sin? . Maga a jobb oldal
igy 3sina - cos® o — sin® o, ami valéban sin 3a. Ez azt jelenti, hogy ha sin 3a # 0, akkor
sina - sin (60° + @) -sin (60° —a) 1
sin 3a 4

(1)

A bizonyitandé egyenlGséget atrendezve

sin 25° - sin 85 - sin35°  sin 20° - sin 80° - sin 40°

(2) sin 75° o sin 60°

Mindkét oldalon az (1) azonossag bal oldala &ll, a bal oldalon o« = 25°, a jobb oldalon pedig a = 20° helyettesitése

utan. A (2) egyenlség tehat valoban teljesiil, mindkét tort értéke 7



