I. megoldas. Legyen a gomb sugara r, a C csonkakip alapkoreinek sugara R; és Ra, alkotdinak hossza pedig a.
A csonkakip magassaga megegyezik a gomb sugaranak kétszeresével, ezért térfogata

V = (R? 4+ R34+ R1Ry) - (2r) -
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Tekintsiik a testeknek a csonkakup tengelyére illeszkeds tetszGleges S sikkal vald metszetét. A gdmb és .S metszete
egy r sugaru kor, a csonkakup és S metszete pedig egy, a kort érint6 szimmetrikus trapéz (lasd az dbrdt). Mivel a
trapéz érinténégyszog, azért szemkozti oldalainak 6sszhossza megegyezik, azaz a +a = 2R; + 2Rs, tehat a = Ry + Ro.
Ezt felhasznalva a csonkakup felszine

A=R? 74+ R} 7+a-(Ri+Ry) -7=2(R}+ R3+ RRy) - 7.
Tehat a csonkakip térfogatanak és felszinének ardnya

A (R%—FR%—FRle)'(QT)'%_T

V' 2RP+R}+RR)-m 3
ahol r a beirhaté gdmb sugara.

Megjegyzés. Feladatunk eredménye kovetkezik az altalanositott B. 3587. feladat eredményébdl, azaz a csonkakipra
vonatkozo allitas abbol, hogy miden siklapokkal hatarolt testre ugyanaz a keresett arany. Az allitas ilyen modon torténd
bizonyitasa lapunk internetes oldalan olvashato.



II. megoldas. Az adott r sugara gombot a C' csonkakup egy O kozépponti, R sugarta K korvonal mentén érinti,
ahol » > R. Ennek a korvonalnak a sikja parhuzamos a C alapkoreit tartalmazé S; és Sy sikokkal. Valasszunk
tetszSlegesen nagy n természetes szamot, és rajzoljunk a K kor koré egy n oldald szabélyos sokszoget, amit K'-vel

jeloliink. Legyen K" az a K-ba irt szabalyos n-szog, amelyet K-bol O kdzépponti A = cos il aradnyu kicsinyitéssel
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kapunk. Htzzuk meg ezutédn C azon alkotéit, melyek tartalmazzak a K’ sokszdg csicsait, és tekintsiik azokat a sikokat,

amelyek a csonkakipot ezen alkotok mentén érintik. Ezek a sikok valamint az S; és Sy sikok egy, az r sugara gomb

koré irt C” csonkagulat zarnak kozre. Ennek V' térfogata és A’ felszine kozott a B. 3587. feladat megoldasa alapjan
/

fennall a Y g Osszefiiggés.

Legyen most C” az a csonkagtla, melyet C’-b6l O kozépponti A\ ardnyt kicsinyitéssel nyeriink, ennek feliilete
tartalmazza a K" sokszoget. Nyilvanvalo tehat, hogy C” része egy, a C csonkakipba irt csonkagilanak, C’ pedig egy,
a C koré irt csonkagtla. Ezért V' <V < V' és A" < A < A, ahol V" és A” a C” csonkagila térfogatat, illetve
felszinét jeloli. Mivel A” = X2A" és V" = A3V’ kapjuk, hogy
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Minthogy elegendSen nagy n esetén A tetszSlegesen kozel eshet az 1-hez, 1 értéke csakis g lehet.



