Megoldas. Ismeriink olyan szamokat, amelyekben egyes szamjegyek , blokkokban” szerepelnek és a négyzeteikben
is vannak olyan szamjegyek, amelyek szintén ,blokkokban” fordulnak el6. Ezek jobbara olyanok, amelyekben a 3-as, a
6-os vagy a 9-es szerepel. Az az elénye az ilyen szamoknak, hogy egyszertibben szamithat6 ki a szamjegyeik Gsszege,
mint méas szamoké. Ezek korében keresiink a feladat feltételeinek eleget tevs szamot.

Ha egy szdm négyzetében a szamjegyek Osszege 2002, az csak Ggy lehet, ha a szdm nem oszthat6 3-mal. Ilyen pl.
a 333...3a és a 999...9b, ahol a és b lehetséges értékei 1, 2, 4, 5, 7 és 8. Ezek koziil csak az a = 1, 2, 5, 8, illetve a
b = 2 és 7 megfelelGek.

Az allitast bebizonyitjuk a = 2-re és b = T-re.
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Az elsé tag elsé k—1 jegye 1-es, a tovabbi k41 pedig 0. A mésodik tag k darab 2-esbdl all. A harom tag Gsszege eszerint
k — 1 egyesbdl, utdna egy 0-bol, majd k — 1 darab 2-esbél, végiil egy 4-esbdl all. A szamjegyek Osszege 3(k — 1) + 4,
ami k = 667 valasztassal éppen 2002.
Ha b =7, akkor 99...97 = 10¥ — 3. Ennek négyzete
—
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10%* —6-10F +9 = (10F — 6) - 10F + 9.

10* —6 olyan szam, amelynek els6 k—1 jegye 9-es, utolsé jegye 4-es. Ennek 10*-szorosa nem valtoztatja a benne szerepl
szamjegyek Osszegét, ami (k — 1) - 9 + 4; ehhez kell hozzaadni az egyesek helyén allo 9-est. 2002 = (k — 1) -9+ 13 akkor
teljesiil, ha k = 222.

Megjegyzés. Az a = 4 (és hasonléan a tobbi ,rossz” eset) azért nem megfelels, mert a 33...34 szam négyzetében

k
k darab 1l-es, illetve (k — 1) 5-0s, valamint egy 6-os szerepel, amelyek Gsszege k - 6 + 1, tehat paratlan. A b értékek
esetében az a gond, hogy a négyzetszam 9-cel vald osztasi maradéka 4 kell legyen, igy az 1, a 4, az 5 és a 8 eleve
kiesnek, ugyanis az ezekkel a szdmjegyekkel a képzett szdm négyzete 9-cel osztva rendre 1, 7, 7, illetve 1 maradékot
ad.



