1
Megoldas. Legyen p = 0,2499 és legyen 1 < r < e A feltételek szerint létezik olyan elég nagy ng pozitiv egész,
P

hogy n > ng esetén na,, < p. Ha nyp-t elég nagynak valasztjuk, akkor az is teljesiil, hogy % <r.
n—

Tetszoleges N > ng egész szamra legyen S(N) = sup {na,: n > N}. Az ng valasztasa szerint példaul S(ng) < p.
Ha N > ng és n > 2N, akkor

- > S(N) S(N
= Z ak—ak_H <7’LZ % TL; [(g}) [%i <
< nz Nzl _4nS2(N);; (ki2 - ki1> = 4728_(]2\]) < 4rS?(N).

Ez minden n > 2N-re igaz, igy S(2N) = sup {na,: n > 2N} < 4rS?*(N), vagy masképpen 4rS(2N) < (47“S(N))2.
Ezt m-szer alkalmazva,

S@2MN) < 4rS(2mN) < (4rS@"N))? < (4rS@T2N)) < - < (4rS(N))PT

Legyen most n > ng tetsz6leges pozitiv egész. Valasszuk meg az m nemnegativ egészt ugy, hogy 2"ng < n <
2™ g teljesiiljon. Ekkor

S 27TL m m n
an < (Tno) < (4r5(n0))2 < (4rp)?" < (4rp)™/ o) = (2"Q/4rp) .
(Az r valasztasa szerint 4rp < 1, az m valasztéasa szerint pedig 2™ > %)
0

Legyen ¢ = **{/4rp. Mint lattuk, n > ng esetén a,, < ¢". A 4rp < 1 egyenlGtlenségbdl az is kovetkezik, hogy ¢ < 1.
A ¢ szam tehat megfelel a feladat feltételeinek.

1
Megjegyzés. A p = 0,2499 szam helyére barmilyen Z—nél kisebb szamot irhatunk, a megoldas ugyanigy elmondhatoé.

1
Az allitas p = 1 esetén viszont mar nem igaz. Példaul az a,, = sorozatra teljesiil az (1) egyenlGtlenség, tetszo-

dn+1

1
leges n esetén na, < T de a sorozat nem becsiilhetd feliilr6l semmilyen 1-nél kisebb hanyadost mértani sorozattal.



