Megoldas. A feladat egyenlStlenségében z helyére 3-at és y helyére 2-t irva teljesiilnie kell, hogy ¢ - 12 > /6,
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és igy t értéke legalabb 17 = . Megmutatjuk, hogy az egyenlétlenség minden ilyen ¢ értékre teljesiil, ha = és y
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nemnegativ szamok.
A szamtani és mértani kézép kozott fennélld egyenlGtlenséget a feltétel szerint nemnegativ 2z és 3y értékekre felirva

2z + 3y > 2./2x - 3y = 2v6, /7.

Ha t > 0, akkor t-vel szorozva

(1) t(2z + 3y) > t- 2v/6,/7y.
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Ha t > 2—\/6’ azaz t - 2v/6 > 1, akkor (1) jobb oldala nagyobb, vagy egyenls, mint /zy, igaz tehat a szoban forgo

egyenl6tlenség.
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A vizsgalt egyenlGtlenség tehat pontosan akkor teljesiil minden nemnegativ x, y valos szamra, ha t legalabb ——.
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Megjegyzés. A megoldasok lényegében a fenti utat kovették. Az els6 lépésben persze minden olyan helyettesités meg-
felel, amikor egyenlGség van a szamtani és mértani kozép kozti egyenlStlenségben, azaz 2x = 3y. Valamit egyszertisodik
a feladat szerkezete, ha ugy rendezziik at, hogy ne fiiggjon mindkét oldal a valtozoktol, azaz példaul
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alakban vizsgéaljuk. (Ekozben persze ki kell zarnunk az @ = y = 0 esetet, de ez nyilvin nem jelent megszoritast
a t-re.) Innen jobban latszik, hogy valdjaban az A(x,y) fliggvény legkisebb fels¢ korlatjat keressiik. A szamtani és
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mértani kozép kozti egyenlStlenség szerint az A(z,y) fiiggvénynek létezik maximalis értéke, és az éppen 2—\/6’ a feladat

megoldéasa.



