Megoldas. A feladat szovege sajnos nem egyértelmii. A széveghdl nem deriil ki, hogy az egyes 1épéseknél hogyan
dont Anna. Ha a szorzast és az Osszeadést tetszés szerint véalasztja, akkor pl. a 33 333 Otjegyl szdm esetén elGszor a
jegyeket Osszeszorozva 243-at kap, ha ismét szorozna, akkor paros szamot kapna, de ha meggondolta magat, és most
Osszeadja a jegyeket, akkor az eredmény 9, s ez megfelels. Ugyanigy kétjegyd szam, pl. 35 esetén, ha mindig szoroz,
akkor az eredmény paratlan lesz, de az Gsszegre ez mar nem igaz.

Az egyik értelmezés szerint a feladat igy hangzik, hogy egy kiindulé szam akkor megfelel§, ha mind a szamjegyek
szorzata, mind az 0sszege mindig paratlan.

Vizsgaljuk meg, hogy melyek ezek a szamok. Ahhoz, hogy egy szdm jegyeinek szorzata paratlan legyen, az kell,
hogy minden jegye paratlan legyen. A szamjegyek Osszege pedig csak akkor lehet paratlan, ha a szam paratlan sok
jegybdl all. Ebbdl kovetkezik, hogy a kiindulasi szam nem lehet 2-, 4-, vagy 6-jegyi. Elegendé tehat az 1-, 3- és 5-jegyd
szamokat vizsgalni.

Egyjegyt paratlan szam 5 darab van.

Héromjegyl szamok szadmjegyeinek szorzata és Osszege csak akkor lesz egyarant megfelels, ha szamjegyeinek sem a
szorzata, sem pedig az Osszege nem kétjegyi szam, azaz legfeljebb 9. A megfelels szamok a kovetkezok: 111, 113, 131,
311, 331, 313, 133, 115, 151, 511, 117, 171, 711. Ebbdl tehat 13 darab van.

Végiil az Gtjegytiek esetén a szamjegyek Osszege ugyancsak legfeljebb 9, azaz nincs 5-nél nagyobb jegye a kiinduld
szamnak. A lehetséges szdmok:

— b darab 1-es; ez 1 lehetGség.

— 4 darab 1-es és 1 db 3-as; ilyen szam 5 van aszerint, hogy a 3-as jegy hol all.
— 4 darab 1-es és 1 db 5-0s; ebbdl is 5 van.

— Végiil 3 darab 1-es és 2 db 3-as; ilyen szam 10 van.

Az Gsszes lehetGségek szama: 5+ 134+ 1+ 5+ 5 4+ 10 = 39. Tehat 39 olyan legfeljebb hatjegyt szdm van, amelyek
jegyeit Osszeszorozva, illetSleg 6sszeadva — s ezt folytatva addig, mig egyjegyi szamhoz jutunk —, mindig paratlan szam
lesz az eredmény.

A masodik értelmezés szerint, — amikor hol a szorzattal, hol az Gsszeggel folytatta Anna a felirast, — mar sokkal
nehezebb Osszeszamolni az Osszes lehetGséget.

Egy szambol kiindulva, akkor nem tudjuk folytatni a felirast, ha a kiindulo (vagy a késsbb kapott) szam esetén
mind a szamjegyek szorzata, mind a szdmjegyek Osszege paros, vagy mar maga a szam is paros.

Ezek Gsszeszamlalasat mutatta be Szildgyi Péter (Debrecen, Kossuth L. Gimn., 11. évf.). Ezt k6zoljik most:

Egy paratlan szadm akkor lehet kiindulé szam, ha vagy minden jegye paratlan, vagy a paratlan sok paratlan
szamjegye mellett van paros jegye. Ez utobbi esetben csak a jegyek Osszeadaséaval lehet folytatni a sort. (Példaul 3257
esetén az Osszeg 17, ezutdn a szorzat 7.)

Az egyjegyt szamok koziil most is a paratlanok a jok, ezek szama 5. A kétjegyi szamok koziil pedig a paratlanok
mind jok, hiszen vagy a szamjegyek Osszege, vagy a szamjegyek szorzata biztosan péaratlan és legfeljebb kétjegyii lesz.
Ilyen szam 45 van.

A haromjegyi szamok koziil azok a megfelel6k, amelyeknek vagy mindharom jegye paratlan, vagy egy paratlan jegy
mellett van két paros jegyiik. Ekkor a szamjegyek Osszeadésaval legfeljebb kétjegyd paratlan szamot kapunk, amelyek
az el6bbiek szerint megfelelGek. Ez az 6sszes paratlan haromjegyd szamoknak a fele, azaz 225 darab.

Hasonlbéan, az 6tjegyt kezdszamok koziil azok a megfelel6k, amelyekben 1, 3, vagy 5 jegy paratlan, a tobbi paros.
Ezek szama az Osszes paratlan 6tjegyd szamok szamanak a fele, azaz 22 500 darab.

A négyjegyi szamok kozil egyrészt azok jok, amelyekben 1 vagy 3 jegy paratlan, a tobbi paros. Ez az Gsszes
négyjegyd paratlan szam fele, azaz 2250 darab. Ezen kiviil 625 olyan négyjegyd szam van, amelynek minden jegye
pératlan, de ezek nem mindegyike felel meg. Hasonl6 a helyzet azon hatjegyt szamok esetén, amelyekben 1, 3, vagy
5 jegy pératlan, ezek szama 225 000; a csupa paratlan jegyd hatjegyi szamok szama 5° = 15 625, amelyek kozott
ugyancsak el6fordulnak nem megfelel6k. A nem megfelel§ 4- és 6-jegyid szamokat — tekintettel nagy szamukra — egy
szamitogépes program segitségével sztirte ki a megoldo. Végiil a kovetkez6 eredményre jutott:

1 jegytd szam 5 db van
2 jegyd szdm 45 db van
3 jegyd szdm 225 db van

4 jegyl szdm 2 682 db van

5 jegyd szdm 22 500 db van

6 jegyd szam 232 739 db van
Osszesen: 258 196.




