Megoldas. Vezessiik be azt a sorozatot, amit a kévetkezs rekurzié definidl: x; > 0,75 valds szam, és ha n > 1,

akkor
Tp =/ —3+4Tn_1.

A feladat z; azon értékeinek megadasa, amelyekre x1 = x4.
Vizsgéljuk meg az x,, sorozatot monotonitas szempontjabol. Az x,, sorozat szigorian monoton névekszik, ha minden

n esetén x, > r,_1, azaz ha
=3+ 4x, 1> xp1.

A sorozat képzési szabalyabol kovetkezik, hogy minden tagja pozitiv, igy az egyenlGtlenség mindkét oldalat négy-
zetre emelhetjiik:
—3+dw,_q >,
0>a2 | —4da,_ 1 +3,
0> (:Enfl — 1) (In,1 — 3) .

Ez azt jelenti, hogy a sorozat pontosan akkor szigortian monoton névs, ha minden n > 1-re 1 < x,—1 < 3. Ezt a
feltételt elég n = 2-re megkovetelni; ha ugyanis valamilyen k-ra 1 < a1 < 3 teljesiil, akkor

l=vV=3+4- 1</ 3+4dap_1=a5<V-3+4-3=3

is fennall. Tehat a sorozat akkor és csak akkor lesz szigortan monoton noévs, ha 1 < x; < 3. Ugyanigy lathato be az
is, hogy ha 0,75 < x; < 1 vagy 3 < x1, akkor a sorozat szigorian monoton fogyo (vagy — az el6bbi esetben — esetleg
valameddig szigortian fogy, majd az éppen soron kovetkezd —3 + 4x; negativva valasa miatt ,mmegéll”, vagyis a tobbi
tagja mar nem értelmezett). Tehat ha x1 = x4, akkor ez csak z1 = 1 vagy x1 = 3 esetén teljesiilhet.

Ha z; =1, akkor z9 = v—3+4 -1 =1, ez azt jelenti, hogy — a sorozat képzési szabalya miatt — a sorozat minden
tagja 1. Ha x1 = 3, akkor 2 = V-3 4+ 4 -3 = 3, vagyis a sorozat minden tagja 3. Tehat az egyenlet megoldasai: z =1
és x = 3.

Megjegyzés: A levezetéshdl kovetkezik, hogy az

x:\/_3+4\/_3+4\/...¢m

alaku egyenleteknek (melyekben k darab négyzetgyokjel szerepel) szintén csak az = 1 és © = 3 a megoldasa.
0 Poronyi Baldzs (Pécs, Janus Pannonius Gimnazium, 10. évf.)




