Megoldas. A szinezés szabélyaibdl kovetkezik, hogy csak pozitiv racionélis szamok lehetnek pirosak. Ha ugyanis
P 2 —

q r+1 p+gq
szamok. Mivel kezdetben csak az 1 piros, azért a tobbi piros szam is pozitiv lesz és racionélis.

Megmutatjuk, hogy az 0sszes pozitiv raciondlis szam piros lesz, vagyis megkaphat6 az 1-bél kiindulva, az x — = + 1
X
és az r —
x

T = b pozitiv raciondlis szam, ahol p és ¢ pozitiv egészek, akkor x + 1 = is pozitiv racionélis

1 fiiggvények segitségével. Ezt gy igazoljuk, hogy egy tetszGleges pozitiv raciondlis szambol elGallitjuk
az 1-et a fenti fliggvények inverzeinek a segitségével.

Az x — x 4 1 fiiggvény inverze az x — x — 1 fiiggvény. Ha = = B, akkor
q

tehat a szamlalobdl kivonjuk a nevez6t. Természetesen ezt a hozzarendelést csak akkor alkalmazhatjuk, ha b > 1.
q

Az ¢ —

o] fiiggvény inverze az x — %; igy

tehéat a nevezébdl kivonjuk a szamlalét — természetesen ezt a hozzarendelést csak akkor alkalmazhatjuk, ha b < 1.

A fenti két fiiggvény segitségével barmely 1-t6l kiillonbozs, pozitiv racionalis szamtoél eljuthatunk az 1-hez. Ha
ugyanis a raciondlis szam nagyobb 1-nél, akkor a szamlal6jabol kivonjuk a nevezst, ha pedig a szam kisebb 1-nél,
akkor a nevez&bdl vonjuk ki a szamlalot. Mindkét midvelet soran a szamlalo vagy nevezd koziil az egyik valtozatlan
marad, a masik pedig csokken (mikozben tovabbra is pozitiv marad), tehat véges sok lépés utan egyenlsk lesznek.
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