I. megoldas. Mivel a 71 primszam, Wilson tétele szerint (lasd pl. Freud R.— Gyarmati E. Szdamelmélet c. egyetemi
tankonyvét) 70! + 1 oszthatd 71-gyel. Elegendd tehat azt megmutatni, hogy 61! ugyanazt a maradékot adja 71-gyel
osztva, mint 70!. Vizsgaljuk meg ennek megfeleléen az A = 62-63 - ... - 70 szorzatot.

A=(T1-9)- (T1—8) - (TL—T)...-(TL—=1) = (=9) - (=8) - (=7) ...~ (—1) =
=72-(-T)=-"1=-70-72=1 (mod 71),

vagyis 70! = A - 61! = 61! (mod 71), amit bizonyitani akartunk.

Megjegyzés. A beérkezett megoldasok két csoportba sorolhatok: a Wilson tételt hasznalokra és azokra, amelyekben
a 61! maradékit tobb lépésben szamoltak ki. Az utobbi megoldasnak az az elénye, hogy az Gsszes olyan n szamot
megadhatja, amelyre 71 osztoja n! + 1-nek. Ezek az n értékek a 7, 9, 19, 51, 61, 63. Ezt Bartha Agnes, Birkner Tamaés,
Haszpra Timea és Visnovitz Ferenc ki is emelték dolgozatukban.

II. megoldas. Szamoljuk ki, hogy mely n szamokra oszthato 71-gyel az n! + 1 (n pozitiv egész). Az n! osztési ma-
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radékat, r,,-t az (n—1)! osztéasi maradékabol, r,—1-bdl a kovetkez6képpen kaphatjuk meg: r,, = r,,—1-n—71 [

ahol [z] az x szém egész részét jeloli.

n|0(1]2|3] 4|5 |6 |7 |89 |...[19]...|561|...]61|62]|63
m | 1111216244910 70(63 |70 | ... 70| ... |70 | ... |70| 9 |70

A T71-gyel osztva 70 maradékot ad6 szamokhoz 1-et adva 71-gyel oszthaté szamokat kapunk. Ezek a megjegyzésben
mar emlitett szamok, kozottiik az utolso el6tti a 61. Ezzel feladatunk allitasat is belattuk.



