A hatszog kiillonbozé oldalainak a kocka kiilonb6zd lapjain kell lenniiik, szemkozti oldalaknak szemkozti lapokon.
Ha két parhuzamos sikot elmetsziink egy harmadikkal, akkor a keletkez§ két metszésvonal is parhuzamos. Mivel a
kocka szemkozti lapsikjai parhuzamosak, azért az ABCDEF hatszog szemkozti oldalai is parhuzamosak (1. dbra).
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Legyen a hatszog atloinak metszéspontja O, az oldalak hossza a 2. dbrdn lathaté moédon a, b, ¢, d, e és f, tovabba
legyen OA =z, OB =y és OC = z. Mivel AB || DE, a parhuzamos szel6k tételébdl kovetkezik, hogy

OD=d -2 ¢ OE=d-Z
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Ugyanigy kapjuk E'F és BC parhuzamossagat felhasznalva, hogy

OEZ@-% és OF:e-E,
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F A és CD parhuzamossagabol pedig, hogy

OF:fé ¢s OD=c-
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Osszeszorozva az els6, illetve a masodik oszlopban 1év6 egyenléségeket
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adodik, amibdl egyszertsités utan kapjuk, hogy

tehdt f = c. Hasonléan kapjuk, hogy e = b és d = a. Ez azt jelenti, hogy a hatszdg kdzéppontosan szimmetrikus, a
kozéppontja O.

Megmutatjuk, hogy O egyuttal a kocka kdzéppontja is. Tiikrozziik a kocka AB egyenest tartalmazé S lapsikjat
O-ra. A tiikorkép az az S’ sik lesz, amely parhuzamos S-sel, és atmegy AB tiikorképén, azaz a DE egyenesen. Ez a
sik tehat éppen a kocka S-sel parhuzamos lapsikja. Ebbdl kovetkezik, hogy O egyenld tavolsagra van a kocka AB-t,
illetve DE-t tartalmazé parhuzamos lapjaitol. Ugyanigy kapjuk, hogy O a kocka mésik két par parhuzamos lapjatél
is egyenld tavolsagra van, tehat valoban a kocka kdzéppontja.

A hatszog sikja tehéat dthalad a kocka kdzéppontjan, és ez a pont egyuttal a hatszognek is szimmetriacentruma.



