Jelolje a az elGszor kivalasztott szamot és b a masodikat. A kérdés az, hogy u = a + b vagy v = a — b lesz-e tobb
esetben oszthato 3-mal. Az esetek megszamlalasahoz célszeri a lehet&ségeket csoportositani.

Amennyiben a és b mindegyike oszthat6é 3-mal, akkor u és v barmelyike ugyancsak oszthato 3-mal. Ha a és b koziil
csak az egyik oszthat6é 3-mal, akkor u és v egyike sem lesz 3-mal oszthaté.

Vizsgalnunk kell még azokat a lehetSségeket, amikor a két kivalasztott szdm egyike sem oszthaté 3-mal. Ezeket
is célszerd aszerint csoportositani, hogy a szidmok 3-mal osztva l-et vagy 2-t adnak-e maradékul. Ez két halmaz:
A={1,4,7} és B = {2,5,8}. Ha a és b mindegyike vagy az A, vagy a B halmazbol valo, akkor a — b oszthato 3-mal, de
a + b nem. Ez 6sszesen 3 -3 + 3 -3 = 18 lehetGség. Amennyiben a és b egyike az A halmazbol, masikuk a B halmazbol
vald, akkor viszont a — b nem oszthaté 3-mal, de a + b oszthatd 3-mal. Ez ugyancsak 3 -3 + 3 -3 = 18 lehetGség. Az
Osszeg és a kiilonbség tehat ugyanannyi esetben oszthato 3-mal, a két esemény valoszintisége egyenld.

Megjegyzés. Tekintettel a kapott eredményre, felmeriil a kérdés, hogy nem lehetne-e ezt a lehet&ségek parositasaval,
esetszétvalasztas nélkiil bizonyitani. Ez valoban lehetséges.

Minden kivélasztott (a,b) parhoz rendeljiik hozza az (a,9 —b) part. 9— (9 —b) = b miatt ez kolcsondsen egyértelmi
hozzarendelés (bijekcio), hiszen b-vel egyiitt 9 — b is végigfut az adott halmazon. Mivel 9 paratlan, 9 — b = b lehetetlen,
ezért minden parhoz egy t6le kiilonboz6t rendeltiink. Marmost a — (9—b) = a+b—9 alapjan a masodik par kiilonbsége
pontosan akkor oszthat6 3-mal, ha az els6 par 6sszege oszthaté 3-mal, ezért valoban mindkét eset ugyanannyiszor fordul
elé.

Vilagos, hogy ugyanezzel az eljarassal bizonyithat6é az eredmény a 9 helyett a 3 minden paratlan tobbszorosére.
Szamos dolgozatban az Osszes eset felirdsa szerepelt (ami természetesen helyes megoldés). De 9 helyett példaul 999
esetén szinte lehetetlen volna. Ebben az esetben a fenti megoldas is nehezebb lenne.



