
Az ABC háromszög C-b®l induló szögfelez®je fc. Fejezzük ki fc-t a háromszög oldalainak segítségével.

Az fc szögfelez® a C oldalt x és c − x hosszúságú részekre osztja az ábra szerint, a C súsnál lév® szög γ. Mint

ismeretes,

x =
ac

a+ b
, c− x =

bc

a+ b
.

Írjuk fel a részháromszögekre a koszinusz tételt:

x2 = a2 + f2

c
− 2afc cos

γ

2
, (c− x)

2
= b2 + f2

c
− 2bfc cos

γ

2
.

A két egyenletb®l fejezzük ki cos
γ

2
-t. A két kifejezés egyenl®ségéb®l egyszer¶sítés után kapjuk, hogy

b(a2 + f2

c − x2) = a
(

b2 + f2

c − (c− x)
2
)

.

Helyettesítsük be az x és c− x el®bb kapott értékeit:

b

(

a2 + f2

c
−

(

ac

a+ b

)2
)

= a

(

b2 + f2

c
−

(

bc

a+ b

)2
)

.

Innen fc kifejezhet®. A m¶veletek elvégzése és egyszer¶sítés után, valamint felhasználva az s =
a+ b+ c

2
jelölést,

kapjuk, hogy

fc =

√

4ab · s(s− c)

(a+ b)2
.

A bet¶k iklikus seréjével hasonló összefüggést írhatunk fel az fa és fb szögfelez®kre is.

Írjuk fel az fafbfc szorzatot:

fafbfc =

√

4ac · s(s− b) · 4ab · s(s− c) · 4bc · s(s− a)

(c+ a)
2
· (b+ c)

2
· (a+ b)

2
.

A számlálóból kiemelhetjük a 8s · abc-t, a nevez® tényez®ib®l pedig gyököt vonunk, így kapjuk, hogy

fafbfc =
2s · abc · 4

√

s(s− a)(s− b)(s− c)

(a+ b)(b+ c)(a+ c)
.

Itt 2s = a + b + c, Héron képlete szerint pedig 4
√

s(s− a)(s− b)(s− c) = 4T , ezeket helyettesítve valóban az (1)

összefüggést kapjuk.
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