Az f polinom nem konstans, hiszen ekkor
f@?+1) = f(a>=1)=c—c=0.

Ha f(x) = ana™ + An_12" L+ + a1z + ag, akkor

F@ 1) =an(@® +1)" +an1(@®+1)" "+ +ay(z® + 1) + ag
és .
f@=1)=a,(@®*-1)" +an_1(z>=1)""

Tekintsiik a két polinom kiilénbségének altalanos tagjat:

+ - Fa(z? = 1) +ao.

k k
de(z) = ap[(z* +1)" — (2* = 1)7].

Felhasznélva az u* — v* = (u — v)(u" ' + uF 720 + -+ + 0¥ 1) azonosségot, kapjuk, hogy dy(z) = 2a;[(z? + 1)1671 +
(z* + 1)16_2(352 1)+ (2% - l)k] A zardjelben (2k — 2)-edfoku polinomok 6sszege 4ll, mindegyikiik fGegyiitthatoja
1, igy di(z) vagy zéruspolinom — ha a; = 0 — vagy pedig pontosan (2k — 2)-edfoku.

Az f(x? +1)— f(2* —1) kiilonbség zérustol kiilonbozé tagjai fokszamai kozott tehat nincsenek egyenldk, a fokszama
igy a legmagasabb foku tag fokszama, 2n — 2.

A feltétel szerint masodfoka f(z? + 1) — f(2® — 1) polinom tehat pontosan (2n — 2)-edfoku és igy n = 2. Ekkor
f(z) = a22® + a1z + ag, az f(z> +1) — f(2* — 1) kiilonbség pedig

as(x? + 1)2 +ay(@® + 1)+ ap — ag(x? +1) — a1 (2 + 1) — ap = 4asz® + 2a4.

A feltétel szerint ez a kiilonbség 42 +6. Két polinom pontosan akkor egyenld, ha az azonos fokszamu tagok egyiitthatoi
egyenlsk, ahonnan as =1 és a; = 3. Az f(x) polinom tehat 22 4 32 4 ag alaki, ahol ag tetsz6leges valos szam lehet.
Igy

f@?+1) = f(2?) = (2* + 1)2 +3(x* +1)+ag— [(x2)2 +32% + ag] = 22° + 4.
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