I. megoldas. Mivel x —y > ;—‘g ésy > 0, azért « > 926—‘15}, amibgl 25 > y. Ezért A-nak csak egy eleme lehet 24-nél

nagyobb.
Ha x > y két eleme az A halmaznak, akkor
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Tehat x meghatarozza y legnagyobb értékét, mégpedig gy, hogy nagyobb x esetén y megengedett legnagyobb értéke
is nagyobb.

Az A halmazba ezért ugy tudjuk a legtdbb elemet tenni, ha a valaszthato legnagyobbakat tessziik be. Erdemes tehat
a masodik legnagyobb elemet 24-nek valasztani. Ez meghatarozza a kovetkezs legnagyobb halmazbeli elemet, ugyanis

ekkor az y < ST egyenl6tlenség miatt a kdvetkezs legnagyobb bevalaszthato elem a 12, és igy tovabb, a tovabbi

25
elemekre 8, 6, 4, 3, 2, 1 adodik. A legnagyobb elemre a 24 < 5% :c

x
a legnagyobb szam minimalis értékére 600 adodik. Ezért legfeljebb 9 eleme lehet az A halmaznak. Egy lehetséges
A halmaz elemei pedig az 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24, 600. Természetesen més 9 elemd halmaz is taldlhato, példaul az 1, 2,
3,4,5,7,10, 17, 54.

egyenl&tlenségbdl kapunk alsé korlatot, amibél

Hablicsek Marton (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., 10. évf.)
Nagy Gabor (Kaposvar, Tancsics Mihaly Gimn., 11. évf.) dolgozata alapjan

II. megoldas. Ha x egy A halmazbeli elem, és a nala kisebbek koziil a legnagyobb y, akkor ezekre fennall, hogy
r—y > @. Ez a feltétel teljesiil az y-nal kisebb t6bbi halmazbeli elemre is, hiszen y cstkkentésével az egyenlGtlenség

bal oldala né, a jobb oldal viszont csdkken.

Keressiik meg az adott y-hoz tartozo minimalis = értékeket. Az (y, x) parok a kovetkezdk: (1,2), (2,3), (3,4), (4,5),
(5,7), (7,10), (10,17), (17,54). Egy megfelels A halmaz az 1, 2, 3, 4, 5, 7, 10, 17, 54 elemeket tartalmazo halmaz, de
ezen kiviil megadhaté mas ilyen halmaz is, mint azt az el6z6 megoldasban lattuk.

Bebizonyitjuk, hogy 9-nél tobb eleme nem lehet az A halmaznak.
6-5
Az 5 és 6 egyszerre nem lehetnek elemei a halmaznak, ugyanis 6 — 5 < o5
A 7,8, 9 elemek koziil szintén csak egy lehet az A halmazban, hiszen e szamokra x — y értéke legfeljebb 2, a jobb

8
oldal minimuma pedig 55 ami nagyobb, mint 2.
A [10, 14] intervallumbol is csak egyetlen elem keriilhet az A halmazba, hiszen itt x — y értéke maximum 4, a jobb

oldal minimuma pedig , ami nagyobb, mint 4. Hasonl6an a [15, 24] intervallumbol is csak egyetlen elem keriilhet

25
15-16
az A halmazba, hiszen z — y értéke most maximum 9, a jobb oldal minimuma pedig BT ami nagyobb, mint 9.
Az el6z6 megoldashoz hasonldan igazolhato, hogy nincs két olyan eleme A-nak, amelyek nagyobbak 24-nél. Ezért
valoban legfeljebb kilenc eleme lehet az A halmaznak.

Balogh Jdnos (Kaposvar, Tancsics Mihaly Gimnézium, 12. évf.)

Megjegyzés: Sokan félreértették a feladatot és a megoldas szamparok halmazanak elemszamat keresték, ami termé-
szetesen végtelen. Ezekre a dolgozatokra nem adtunk pontot. Nem kaptak maximalis pontot azok a megoldok, akik
azt a hibat kovették el, hogy azt a 9 elemet, amely kielégiti a feltételt, agy tiintették fel, mintha kizarélag az lenne a
helyes megoldas.



